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หน�วยการเรียนรูที่  

สถิติสถสถิิตติิ

1. การนำเสนอข้อมููล

ตัวชี้วัดปลายทาง

ค	3.1	ม.2/1

5

	 นักเรียนได้เรียนเรื่อง	ก�รนำ�เสนอข้อมูลด้วยต�ร�ง	แผนภูมิรูปภ�พ	แผนภูมิแท่ง	กร�ฟเส้น	และ

แผนภูมิรูปวงกลมม�แล้วในชั้นมัธยมศึกษ�ปีที่	 1	นอกจ�กก�รนำ�เสนอข้อมูลด้วยวิธีก�รดังกล่�วแล้ว	

ยังมีก�รนำ�เสนอข้อมูลด้วยแผนภ�พจุด	แผนภ�พต้น	-	ใบ	และฮิสโทแกรม

อ�ยุ	(ปี)
5 6 7 8

1.1 แผนภาพจุด

แผนภาพจุด (Dot Plots)	เป็นก�รแสดงรูปร่�งของกลุ่มของข้อมูลตั้งแต่	2	ชุดขึ้นไป	

โดยแกนนอนของกร�ฟจะแสดงหน่วยวัด	ตัวอย่�งเช่น

จำ�นวนนักเรียนที่มีอ�ยุต่�ง	ๆ

จ�กแผนภ�พจุด	แสดงว่�นกัเรียนกลุม่นีส้ว่นใหญ่มอี�ย	ุ6	และ	7	ป	ีนกัเรียนอ�ย	ุ8	ปมีจีำ�นวนนอ้ย

ที่สุด
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ตัวอย่างที่ 2

ตัวอย่างที่ 1

จุดแตละจุด แทนคา
ของขอมูลแตละตัว

6

สี
ฟ� ม่วง แดง ส้ม เหลอืง เขียว ข�ว

จำ�นวนนักเรียนที่สอบสังคมศึกษ�	ศ�สน�	และวัฒนธรรม

ระดับคะแนน
A B C D F

      พิจ�รณ�แผนภ�พจุด	และตอบคำ�ถ�มต่อไปนี้

	 	 	 	 	 	 1)	 แผนภ�พจุดแสดงข้อมูลเกี่ยวกับอะไร

	 	 	 	 	 	 2)	 มีนักเรียนจำ�นวนกี่คนที่ได้แต่ละระดับคะแนน

	 	 	 	 	 	 3)	 มีนักเรียนจำ�นวนกี่คนที่ได้ระดับคะแนนตั้งแต่	C	ขึ้นไป

	 	 	 	 	 	 4)	 มีจำ�นวนนักเรียนที่เข้�สอบทั้งหมดกี่คน

 ตอบคำาถาม

	 1)	 แผนภ�พจุดแสดงข้อมูลเกี่ยวกับผลก�รสอบสังคมศึกษ�	ศ�สน�	และวัฒนธรรม	

	 	 ซึ่งมีนักเรียนได้ระดับคะแนน	A,	B,	C,	D	และ	F

	 2)	 จำ�นวนนักเรียนที่ได้ระดับคะแนน	A,	B,	C,	D	และ	F	มี	6	คน	8	คน	10	คน	4	คน	และ	2	คน	

	 	 ต�มลำ�ดับ

	 3)	 จำ�นวนนักเรียนที่ได้ระดับคะแนนตั้งแต่	C	ขึ้นไปมี	10	+	8	+	6		=		24	คน

	 4)	 จำ�นวนนักเรียนที่เข้�สอบสังคมศึกษ�	ศ�สน�	และวัฒนธรรมมีทั้งหมด	24	+	4	+	2		=		30	คน

	 	 	 	 	 	 จ�กก�รสอบถ�มนักเรียนจำ�นวน	30	คน	เกี่ยวกับสีต่�ง	ๆ	ที่นักเรียนชอบ	เป็นดังนี้

	 ฟ�	 ม่วง	 แดง	 ส้ม	 เหลือง	 เขียว	 ข�ว	 ฟ�	 ฟ�	 ม่วง	 ม่วง	 แดง	 เขียว	 ฟ�	 ฟ�

	 เขียว	 ข�ว	 เหลือง	 ฟ�	 ม่วง	 ม่วง	 แดง	 เขียว	 ฟ�	 ข�ว	 ฟ�	 ม่วง	 ม่วง	 เขียว	 ฟ�

 ขั้นตอนการสร้าง
	 1)	 ล�กเส้นแกนนอนแสดงสีที่นักเรียนชอบ
	 2)	 เขียนจุดแทนจำ�นวนนักเรียนที่ชอบแต่ละสี	เมื่อข้อมูลซำ้�ให้เขียนในแถวที่สองขึ้นไป

	 เขียนแผนภ�พจุดได้	ดังนี้

	 	 	 	 	 	 	 	 									จำ�นวนนักเรียนที่ชอบสีต่�ง	ๆ	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 1
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1.	 พิจารณาจำ�นวนหน้าของหนังสือและจำ�นวนนักเรียนที่อ่านหนังสือในแต่ละวัน

	 แล้วเขียนแผนภาพจุด

	 12	 12	 13	 17	 16	 10	 11	 11	 11	 13	

	 14	 10	 15	 12	 14	 14	 15	 12	 12	 14

	 14	 15	 14	 12	 11	 13	 11	 16	 15	 12

	

	

	

	

	

	

	

	

	2.	 พิจารณาแผนภาพจุด และตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 จำ�นวนคนทั้งหมดที่เข้าแข่งขันการพิมพ์คำ�ภาษาอังกฤษครั้งนี้มีกี่คน

	 2)	 จำ�นวนคนที่พิมพ์คำ�ภาษาอังกฤษได้มากกว่า 52 คำ�ต่อนาทีมีกี่คน

	 3)	 จำ�นวนคนที่พิมพ์คำ�ภาษาอังกฤษได้น้อยที่สุดมีกี่คน และพิมพ์ได้กี่คำ�ต่อนาที

	

	

	

	

	

	

จำ�นวนคนที่พิมพ์คำ�ภาษาอังกฤษในเวลา 1 นาที

จำ�นวนคำ�
50 51 52 53 54 55

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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3.	 จำ�นวนมะม่วงที่บรรจุในกล่องแต่ละใบ เป็นดังนี้

	   6     10      8     12     6      8     10     14       6

	 14       8    10     14     8    14     10       8     12

	 เขียนแผนภาพจุดแสดงจำ�นวนมะม่วงและจำ�นวนกล่อง และตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 จำ�นวนกล่องที่บรรจุมะม่วงได้กล่องละ 12 ผล มีกี่กล่อง

	 2)	 จำ�นวนกล่องที่บรรจุมะม่วงได้เท่ากันมีกี่กล่อง และบรรจุได้กล่องละกี่ผล

	 3)	 จำ�นวนกล่องที่มากที่สุดมีกี่กล่อง และบรรจุมะม่วงได้กล่องละกี่ผล

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 1
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	 1.2	 แผนภาพต้น - ใบ
	 	 แผนภาพต้น - ใบ (Stem and Leaf Plots) เป็นการจัดการข้อมูลเป็นกลุ่ม ๆ หรือเป็น	

ช่วง ๆ โดยมีหลักการเขียนส่วนประกอบออกเป็นสองส่วน คือ ส่วนต้น (Stem) และ ส่วนใบ (Leaf) 

	 	 สว่นตน้ ในกรณท่ีีขอ้มลูมคีา่สงูสดุไมเ่กนิ 999 จะมเีลขโดดในหลกัร้อยและเลขโดดในหลกัสบิ

ของข้อมูลเป็นส่วนต้น ในกรณีที่ข้อมูลมีคา่สูงสุดไม่เกิน 99 จะมีเลขโดดในหลักสิบเป็นส่วนต้น

	 	 ส่วนใบ เป็นส่วนที่แสดงข้อมูลส่วนย่อย โดยเขียนหลักหน่วยของข้อมูลเป็นส่วนใบ

	 	 แผนภาพต้น - ใบ เป็นการแสดงลักษณะของข้อมูลตามค่าประจำ�หลักของเลขโดด โดยใบ               

จะเป็นเลขโดดที่อยู่ทางด้านขวาสุด และต้นจะเป็นตัวเลขทั้งหมดท่ีอยู่ด้านซ้ายของใบ ตัวอย่างเช่น 	

การนำ�เสนอข้อมูลชุดหนึ่งซึ่งม ี810  36  และ 4

 ต้น  ใบ

 81	   0

  3	   6

  0	   4

810  	 จะมี 	 81 	 เป็นส่วนต้น 	 และมี 	 0 	 เป็นส่วนใบ

  36  	 จะม ี	   3 	 เป็นส่วนต้น 	 และม ี	 6 	 เป็นส่วนใบ	 

   4  	 จะม ี	   0 	 เป็นส่วนต้น 	 และม ี	 4 	 เป็นส่วนใบ	 

						      คะแนนสอบคณิตศาสตร์ของนักเรียนกลุ่มหนึ่ง คะแนนเต็ม 60 คะแนน ดังนี้

	 	 	 	 	 	 32     41     46     38     45     41     44     41     50     49     

	 	 	 	 	 	 52     33     45     46     58     51     42     59     54     36

	 เขียนแผนภาพต้น - ใบ และตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 แผนภาพแสดงคะแนนสอบคณิตศาสตร์ตั้งแต่คะแนนเท่าไรถึงคะแนนเท่าไร

	 2)	 นักเรียนจำ�นวนมากที่สุดได้คะแนนเทา่ไร และมีนักเรียนกี่คน

	 3)	 นักเรียนที่ได้คะแนนน้อยกว่า 40 คะแนน มีกี่คน

	 4)	 นักเรียนที่ได้คะแนนตั้งแต่ 50 คะแนนขึ้นไปมีกี่คน

	 วิธีทำ�	จากการพิจารณาข้อมูลพบวา่ คะแนนสอบอยู่ระหว่าง 32 - 59 คะแนน ดังนั้น

	 	 	 1)	 แบ่งข้อมูลเป็น 3 กลุ่ม ดังนี้

	 	 	 	 กลุ่มที ่1	 	 คะแนนสอบ	   30 - 39 		 คะแนน

	 	 	 	 กลุ่มที ่2	 	 คะแนนสอบ	   40 - 49	 	 คะแนน

	 	 	 	 กลุ่มที ่3 	 	 คะแนนสอบ	   50 - 59 		 คะแนน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แผนภาพแสดงคะแนนสอบคณิตศาสตร์ของนักเรียน
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	 ต้น	 ใบ
	 3	 2     3     6     8
	 4	 1     1     1     2     4     5     5     6     6     9
	 5	 0     1     2     4     8     9

	 2) 	 นำ�ข้อมูล 3 กลุ่ม มาสร้างเป็นต้น (Stem) ในแนวตั้ง โดยใช้เลขโดดจากหลักสิบ	 	 	 	 	 	

	 	 ของแต่ละกลุ่มได้ ดังนี้

3

4

5

ต้น	

ส่วนต้น

	 3) 	 เขียนส่วนของใบ (Leaf) โดยใช้เลขโดดหลักหน่วยของข้อมูลในแนวนอน ดังนี้

	 ต้น	 ใบ
	 3	 2     8     3     6
	 4	 1     6     5     1     4     1     9     5     6     2
	 5	 0     2     8     1     9     4

ส่วนของใบ

	 4)	 เขียนแผนภาพต้น - ใบ โดยเขียนเรียงข้อมูลจากน้อยไปมาก ดังนี้

	 ตอบคำ�ถาม

	 1)	 แผนภาพแสดงคะแนนสอบคณิตศาสตร์ตั้งแต่ 32 คะแนน ถึง 59 คะแนน

	 2)	 นักเรียนจำ�นวนมากที่สุดได้ 41 คะแนน และมี 3 คน

	 3)	 นักเรียนที่ได้คะแนนน้อยกว่า 40 คะแนน ม ี4 คน

	 4)	 นักเรียนที่ได้คะแนนตั้งแต่ 50 คะแนนขึ้นไปมี 6 คน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2

         สามารถใช้แผนภาพต้น - ใบ ในการนำ�เสนอข้อมูล 2 ชุดพร้อมกัน ดังตัวอย่างต่อไปนี้

        ใบ (กลุ่มที่ 1)	 	 ต้น	 	 ใบ (กลุ่มที่ 2)

	 	 	 	 	  6
					      7
					      8
					      9

       ใบ (กลุ่มที ่1)	 	 ต้น	 	 ใบ (กลุ่มที่ 2)

	 	 8	 3	 	  6	 	
	 	 5	 2	 	  7	 	 2	 6
	 	 4	 0	 	  8	 	 0	 3	 7	 9
	 	 4	 2	 	  9	 	 4	 6

	 2)	 เขียนส่วนของใบจากข้อมูลทั้ง 2 ชุดในแนวนอน โดยเขียนเรียงข้อมูลจากน้อยไปมาก ดังนี้

แผนภาพแสดงคะแนนสอบคณิตศาสตร์ของนักเรียน
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						      คะแนนสอบคณิตศาสตร์ของนักเรียนสองกลุ่ม เป็นดังนี้

	 วิธีทำ�

	 1)	 เขียนส่วนที่เป็นต้นร่วมกันในแนวตั้ง ดังนี้

	 	 	 	 	 	 กลุ่มที่ 1	 92     63     80     75     84     94     72     68    

	 	 	 	 	 	 กลุ่มที่ 2	 80     94     89     72     83     96     87     76

	 เขียนแผนภาพต้น - ใบ และตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 ในกลุ่มที่ 1 มีนักเรียนกี่คนที่สอบได้คะแนนน้อยกว่า 76 คะแนนของการสอบครั้งนี้ 

	 	 และต้องสอบซ่อม

	 2)	 ในกลุ่มที่ 2 มีนักเรียนกี่คนที่สอบได้คะแนนไม่น้อยกว่า 76 คะแนนของการสอบครั้งนี้ 

	 	 และไม่ต้องสอบซ่อม

	 ตอบคำ�ถาม

	 1)	 ในกลุ่มที่ 1 มีนักเรียน 4 คน ที่สอบได้คะแนนน้อยกว่า 76 คะแนน และต้องสอบซ่อม

	 2)	 ในกลุ่มที่ 2 มีนักเรียน 7 คน ที่สอบได้คะแนนไม่น้อยกว่า 76 คะแนน และไม่ต้องสอบซ่อม

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 2
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1.	 เขียนแผนภาพต้น - ใบ จากข้อมูลชุดหนึ่ง ดังนี้

	 27     38     43     19     28     40     18     10     32     47     19     36     42     41

	

	

	

	

	

	

2.	 จากการสอบถามอายุของคน (ปี) ที่ใช้บริการห้องสมุดแห่งหนึ่ง เป็นดังนี้

	 34     21     16     26     41     21     9       34     19     11

	 18     20     24     39     59     21     32     14     41     32

	 36     21     14     43     26     27     16     13     28     20

	 เขียนแผนภาพต้น - ใบ และตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 คนส่วนใหญ่ที่ใช้ห้องสมุดแห่งนี้มีอายุตั้งแต่กี่ปีถึงกี่ปี

	 2)	 จำ�นวนคนที่ใช้ห้องสมุดแห่งนี้ที่มีอายุน้อยกว่า 20 ปี มีกี่คน

	 3)	 จำ�นวนคนที่มีอายุตั้งแต ่30 ปีขึ้นไปที่ใช้ห้องสมุดแห่งนี้มีกี่คน

	 4)	 คนที่ใช้ห้องสมุดแห่งนี้มีอายุน้อยที่สุดกี่ป ีและคนที่มีอายุมากที่สุดกี่ปี

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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	 150    122    150    132    123    168    170    123    130    143    155    134    136    154    123

	 เขียนแผนภาพต้น - ใบ และตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 ในกลุ่มนี้มีคนทั้งหมดกี่คน

	 2)	 คนที่สูงที่สุดสูงกว่าคนที่เตี้ยที่สุดในกลุ่มนี้กี่เซนติเมตร

	 3)	 ความสูงใดที่คนในกลุ่มนี้มีมากที่สุด และมีกี่คน

	 4)	 คนที่สูงตั้งแต่ 130 เซนติเมตร ถึง 145 เซนติเมตร มีกี่คน

	 5)	 คนที่สูงตั้งแต่ 150 เซนติเมตรขึ้นไปมีกี่คน

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

3.	 ความสูงของคนกลุ่มหนึ่ง (เซนติเมตร) เป็นดังนี้

4.	 คะแนนสอบภาษาไทยของนักเรียนสองกลุ่ม เป็นดังนี้

กลุ่มที่ 1	 	 83	 72	 61	 64	 72	 70	 85	 40	 49	 51

กลุ่มที่ 2	 	 69	 78	 50	 43	 94	 77	 57	 43	 55	 42

	 เขียนแผนภาพต้น - ใบ และตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	 1)	 ในกลุ่มที่ 1 มีนักเรียนกี่คนที่สอบได้คะแนนมากกว่า 70 คะแนน

	 2)	 ในกลุ่มที่ 2 มีนักเรียนกี่คนที่สอบได้คะแนนน้อยกว่า 59 คะแนน

	 3)	 นักเรียนที่สอบได้คะแนนสูงสุดของแต่ละกลุ่มต่างกันกี่คะแนน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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	 1.3	 ฮิสโทแกรม 
			   ฮิสโทแกรม (Histogram) เป็นการนำ�เสนอข้อมูลออกมาเป็นแผนภาพ มีลักษณะเป็น	
รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากวางเรียงติดต่อกันบนแกนนอน ซึ่งแสดงค่าของตัวแปร และความสูงของรูปสี่เหลี่ยม
มุมฉากจะแสดงความถี่
	 	 	 ฮิสโทแกรมใช้สำ�หรับตารางแจกแจงความถี่ท่ีเป็นอันตรภาคชั้น ซึ่งอาจจะเป็นตารางแจกแจง
ความถี่ที่มีอันตรภาคชั้นเทา่กันทุกชั้นหรืออาจจะมีอันตรภาคชั้นบางชั้นมีความกว้างไม่เท่ากันก็ได้

	 	 การแจกแจงความถี่ (Frequency Distribution) เป็นวิธีการทางสถิติอย่างหนึ่งที่ใช้	
ในการจัดข้อมูลที่มีอยู่ หรือที่เก็บรวบรวมมาได้ให้อยู่เป็นพวก ๆ เพื่อความสะดวกในการวิเคราะห์	
ข้อมูลเหล่านั้น

	 	 นักเรียนพิจารณาข้อมูลต่อไปนี้
	 	 ในการเก็บรวบรวมข้อมูล จำ�นวนสมาชิกในครอบครัวของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 
จำ�นวน 30 คน จากการสอบถามได้ข้อมูล ดังนี้
	 	 3   4   5   4   7   4   3   5   8   7
	 	 4   4   6   3   7   8   5   5   7   3
	 	 5   4   3   7   6   5   8   7   3   6
	 จากข้อมูลข้างต้นเรียกว่า ข้อมูลดิบ หรือคะแนนดิบ

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



จำานวนสมาชิกในครอบครัว (คน) รอยขีด ความถี่ (f)

3 				| 6

4 				| 6

5 				| 6

6 ||| 3

7 				| 6

8 ||| 3
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	 	ข้อมูลข้�งต้นอ�จนำ�เสนอข้อมูลด้วยต�ร�งแจกแจงคว�มถี่ได้	ดังนี้

ต�ร�งแสดงจำ�นวนสม�ชิกในครอบครัวของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษ�ปีที่	2	จำ�นวน	30	คน

	 จ�กข้อมูลข้�งต้น	จะเห็นว่�ข้อมูลชุดนี้มีค่�สูงสุดเป็น	8	และค่�ตำ่�สุดเป็น	3	 เรียกคว�มแตกต่�ง

ระหว่�งค่�สูงสุดและค่�ตำ่�สุดของข้อมูลว่�	พิสัย (Range)

พิสัย		=		ค่�สูงสุดของข้อมูล	-	ค่�ตำ่�สุดของข้อมูล

	 จะได้ว่�		ข้อมูลข้�งต้นมีพิสัยเป็น		8	-	3		=		5

	 ก�รแจกแจงคว�มถี่โดยใช้ค่�แต่ละค่�ที่เป็นไปได้ทั้งหมด	อ�จทำ�ให้เสียเวล�ในก�รรวบรวมข้อมูล

ที่มีอยู่เป็นจำ�นวนม�กให้อยู่เป็นพวก	 และยังย�กในก�รสรุปผลที่สำ�คัญ	 ๆ	 ให้รัดกุม	 และง่�ยต่อก�ร

นำ�ไปใช้	ดังนั้น	จึงใช้ก�รห�คว�มถี่ของคะแนนในแต่ละช่วงหรืออันตรภาคชั้น (Class Interval) แทน	

โดยก�รแบ่งค่�ที่เป็นไปได้ทั้งหมดออกเป็นช่วง	ๆ	 ให้แต่ละช่วงประกอบด้วยค่�ที่เป็นไปได้หล�ย	ๆ	ค่�	

เพื่อทำ�ให้ค่�ที่เป็นไปได้ใหม่ที่ใช้แทนด้วยช่วงหรืออันตรภ�คชั้นมีจำ�นวนลดลง	และง่�ยต่อก�รนำ�ต�ร�ง

ที่ได้ไปใช้ประโยชน์ต่อไป	จ�กนั้นดูว่�ค่�จ�กก�รสังเกตหรือคะแนนสอบของนักเรียนตกอยู่ในแต่ละช่วง

เป็นจำ�นวนเท่�ใด	เช่น	ถ้�ให้แต่ละช่วงมีคะแนนต่�งกัน	10	คะแนน	เมื่อมีคะแนนเต็ม	100	คะแนน	จะได้

จำ�นวนชว่งประม�ณ	10	ชว่ง	แตล่ะชว่งนีจ้ะใชแ้ทนค�่ทีเ่ปน็ไปไดช้ดุใหมท่ีจ่ะใชส้ำ�หรบัสร�้งต�ร�งแจกแจง

คว�มถี่

 ตัวอย่างความกว้างของอันตรภาคชั้น 

	 อันตรภ�คชั้น	51	-	60	แสดงค่�	51,	52,	53,	54,	55,	56,	57,	58,	59	และ	60	

	 กล่�วว่� อันตรภาคชั้นมีความกว้างของอันตรภาคชั้นเปน 10

 การสร้างตารางแจกแจงความถี่

	 ในก�รสร้�งต�ร�งแจกแจงคว�มถี่โดยทั่ว	ๆ 	ไปมักจะกำ�หนดจำ�นวนชั้นของอันตรภ�คชั้นก่อน	และ

จะแบ่งช่วงคะแนนออกเป็นกี่ชั้น	 ทั้งนี้ขึ้นอยู่กับจำ�นวนของข้อมูลว่�มีม�กน้อยเพียงใด	 ถ้�จำ�นวนของ

ข้อมูลมีม�ก	ก็จะแบ่งข้อมูลได้จำ�นวนชั้นม�ก	แต่ไม่ควรเกิน	15	ชั้น	ซึ่งมีขั้นตอน	ดังนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 1
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	 ขั้นที่	1	 ห�ข้อมูลตำ่�สุดและข้อมูลสูงสุด

	 ขั้นที่	2			ห�พิสัยของข้อมูล	(พิสัย		=		ค่�สูงสุดของข้อมูล	-	ค่�ตำ่�สุดของข้อมูล)

	 ขั้นที่	3			กำ�หนดจำ�นวนอันตรภ�คชั้นต�มคว�มเหม�ะสม	โดยทั่วไปนิยม	5	ถึง	15	โดยใช้

	 	 	 	 จำ�นวนอันตรภ�คชั้น	 =		 พิสัย

คว�มกว้�งของอันตรภ�คชั้น

	 ขั้นที่	4			อ่�นข้อมูลทีละตัว	พร้อมทั้งเขียนรอยขีดแสดงจำ�นวนครั้งในช่อง

	 	 	 ที่ตรงกับข้อมูลนั้นอยู่ในอันตรภ�คชั้นจนครบทุกตัว

	 ขั้นที่	5		 นับรอยขีด	แล้วเขียนจำ�นวนในช่องคว�มถี่

•  ในกรณีที่หารลงตัว จะไดจํานวนอันตรภาคชั้นเทากับจํานวนนั้น
 บวกดวย 1
•  ในกรณีที่หารเหลือเศษหรือไมลงตัว ใหปดขึ้นเปนจํานวนเต็มเสมอ

  	 	 ข้อมูลต่อไปนี้เป็นคะแนนสอบคณิตศ�สตร์ของนักเรียน	60	คน

	 	 	 	 84	 79	 65	 78	 78	 62	 80	 67	 82	 73

	 	 	 	 81	 48	 60	 74	 67	 75	 48	 80	 71	 62

	 	 	 	 52	 62	 76	 76	 65	 63	 68	 51	 48	 53

	 	 	 	 71	 75	 74	 77	 68	 73	 61	 66	 96	 79

	 	 	 	 67	 70	 61	 81	 57	 71	 57	 69	 60	 76

	 	 	 	 81	 93	 75	 72	 60	 65	 56	 75	 88	 35

	 	 	 	 สร้�งต�ร�งแจกแจงคว�มถี่ของคะแนนทั้งหมดนี้ให้มีคว�มกว้�งของอันตรภ�คชั้น

	 	 	 	 เป็น	10

 วิธีทำา     ขั้นที่	1	 คะแนนตำ่�สุด	คือ	35	และคะแนนสูงสุด	คือ	96

	 	 	 	 	 	 ขั้นที่		2	 พิสัย		=		คะแนนสูงสุด		-		คะแนนตำ่�สุด		=		96	-	35		=		61

	 	 	 	 	 	 ขั้นที่		3	 กำ�หนดคว�มกว้�งของอันตรภ�คชั้นเท่�กับ	10	จะได้
	 	 	 	 	 	 จำ�นวนอัตรภ�คชั้น =			 พิสัย

คว�มกว้�งของอันตรภ�คชั้น
			=	 6110		=		6.1

	 	 	 	 	 	 ดังนั้น	จำ�นวนอันตรภ�คชั้นเท่�กับ	7

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2

คะแนนสอบ รอยขีด ความถี่ (f)

30 - 39 | 1

40 - 49 ||| 3

50 - 59      | 6

60 - 69                |||| 19

70 - 79                     | 21

80 - 89      ||| 8

90 - 99 || 2

รวม 60
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     วิธีทำ�	 	 	 ขั้นที่ 1	 คะแนนตํ่าสุด คือ 72 และคะแนนสูงสุด คือ 182

	 	 	 	 ขั้นที่ 2	 พิสัย  =  คะแนนสูงสุด  -  คะแนนตํ่าสุด  =  182 - 72  =  110

	 	 	 	 ขั้นที่ 3	 กำ�หนดความกว้างของอันตรภาคชั้นเท่ากับ 10 จะได้

	 	 	 	 จำ�นวนอัตรภาคชั้น  =    พิสัย

ความกว้างของอันตรภาคชั้น
   =  11010   =  11

	 	 	 	 ดังนั้น จำ�นวนอันตรภาคชั้นเท่ากับ 11 + 1  =  12

	 	 	 	 เนื่องจากไม่มีค่าจากการสังเกตใดมีค่าตํ่ากว่า 65  จึงไม่จำ�เป็นต้องมี

	 	 	 	 อันตรภาคชั้นที่มีค่าตํ่ากว่า 65 ในตารางแจกแจงความถี่ 

	 สร้างตารางแจกแจงความถี่ของคะแนนทั้งหมดได้ ดังนี้

หมายเหตุ	 	 เนื่องจากไม่มีคา่จากการสังเกตใดตกอยู่ในอันตรภาคชั้นที่มีค่าตํ่ำ�กว่า 30 

	 	 	 จึงไม่จำ�เป็นต้องมีอันตรภาคชั้นที่มีค่าตํ่ากว่า 30 ในตารางแจกแจงความถี่

	 	 	 	 ในการสอบคณิตศาสตร์ของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 ของโรงเรียนแห่งหนึ่ง

	 	 	 	 จำ�นวน 50 คน  ปรากฏผลการสอบ ดังนี้

	 	 	 	 90	 175	 125	 108	 118	 110	 72	 96	 74	 120	

	 	 	 	 165	 110	 75	 85	 132	 149	 107	 95	 100	 77

	 	 	 	 99	 148	 152	 102	 80	 105	 164	 170	 100	 115

	 	 	 	 87	 130	 135	 111	 182	 92	 98	 170	 165	 170

	 	 	 	 76	 88	 81	 86	 104	 92	 137	 99	 90	 178

	 	 	 	 สร้างตารางแจกแจงความถี่ โดยให้ความกว้างของอันตรภาคชั้นเป็น 10

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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	 จากข้อมูลข้างต้น สร้างตารางแจกแจงความถี่ได้ ดังนี้

คะแนนสอบ รอยขีด ความถี่ (f)

65 - 74 || 2

75 - 84  5

85 - 94        ||| 8

  95 - 104      |||| 9

105 - 114      | 6

115 - 124 ||| 3

125 - 134 ||| 3

135 - 144 || 2

145 - 154 ||| 3

155 - 164 | 1

165 - 174  5

175 - 184 ||| 3

รวม 50

เริ่มด้วย
คะแนนตํ่าสุด
คือ 72 คะแนน

คะแนนสอบ รอยขีด ความถี่ (f)

  72 - 81     || 7

  82   - 91     | 6

            92 - 101     |||| 9

  102 - 111     ||| 8

  112 - 121  |||     3

  122 - 131 || 2

  132 - 141 ||| 3

  142 - 151 || 2

  152 - 161 | 1

  162 - 171    | 6

  172 - 181 || 2

 182 - 191 | 1

                                           รวม 50

	 จากตัวอยา่งที ่2 การสร้างตารางแจกแจงความถี ่อาจจะเร่ิมดว้ยคะแนนตํา่สดุหรือคะแนนสงูสดุ

ก่อนก็ได ้ดังแสดงได้ในตารางแจกแจงความถี่ต่อไปนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 	 คว�มกว้�งของอันตรภ�คชั้น	ห�ได้ดังนี้

คว�มกว้�งของอันตรภ�คชั้น		=		ขอบบน	-	ขอบล่�ง

19

ในชวีติประจำ�วนัเร�มกัเจอขอ้มลูทีไ่ดจ้�กก�รชัง่	ตวง	วดั	จำ�นวนเหล�่นีบ้�งทไีมเ่ปน็จำ�นวนเต็ม	

เช่น	ก�รชั่งนำ้�หนักของนักเรียน	ค่�ที่อ่�น	คือ	50	กิโลกรัม	แต่ในคว�มเป็นจริงค่�นี้เป็นเพียงค่�ประม�ณ							

นำ้�หนักจริง	ๆ	อ�จจะเป็น	49.7	หรือ	50.4	กิโลกรัม	ดังนั้น	เมื่อนำ�ข้อมูลม�เสนอในต�ร�งแจกแจงคว�มถี่	

จึงควรพิจ�รณ�	ขอบล่างและขอบบนของข้อมูล

	 	 พิจ�รณ�ช่วงคะแนนแต่ละช่วง	คือ	30	-	39,	40	-	49,	...,	90	-	99	เป็นอันตรภ�คชั้น

29	 30	 39	 40	 49	 50	 59	 60	 69	 70

			29.5	 							39.5		 							49.5	 	 								59.5		 							69.5

	 	 คะแนน	 	 29.5,	 	 39.5,	 	 49.5,	 	 ...,	 	 89.5	 เป็นขอบล่าง (Lower Boundary)	 ของแต่ละ															

อนัตรภ�คชัน้ต�มลำ�ดบั ขอบล�่ง	คอื	ค�่กึง่กล�งระหว�่งคะแนนทีน่อ้ยทีส่ดุในอนัตรภ�คชัน้นัน้กบัคะแนน

ที่ม�กที่สุดของอันตรภ�คชั้นที่ติดกันและเป็นช่วงคะแนนที่ตำ่�กว่�	เช่น	

	 	 ขอบล่�งของอันตรภ�คชั้น	40	-	49	เท่�กับ	40	+	392 		=		39.5	

	 	 ขอบล่�งของอันตรภ�คชั้น	80	-	89	เท่�กับ	80	+	792 		=		79.5		

	 	 ในกรณทีีจ่ะห�ขอบล�่งทีเ่ปน็ชว่งคะแนนตำ�่สดุ	ใหถ้อืเสมอืนว�่มอีนัตรภ�คชัน้ทีม่ชีว่งคะแนน

ที่ตำ่�กว่�ชั้นนั้นอยู่อีกหนึ่งชั้น	เช่น	ขอบล่�งของอันตรภ�คชั้น	30	-	39	เท่�กับ	30	+	292 		=		29.5

	 	 คะแนน	 39.5,	 49.5,	 59.5,	 ...,	 99.5	 เป็นขอบบน (Upper Boundary) ของแต่ละ

อนัตรภ�คชัน้ต�มลำ�ดบั	ขอบบน	คอื	ค�่กึง่กล�งระหว�่งคะแนนทีม่�กทีส่ดุในอนัตรภ�คชัน้นัน้กบัคะแนน

ที่น้อยที่สุดของอันตรภ�คชั้นที่ติดกันและเป็นช่วงคะแนนที่สูงกว่�	เช่น	

	 	 ขอบบนของอันตรภ�คชั้น	30	-	39	เท่�กับ	39	+	402 		=		39.5	

	 	 ขอบบนของอันตรภ�คชั้น	70	-	79	เท่�กับ	79	+	802 		=		79.5	

	 	 ในกรณีที่จะห�ขอบบนของช่วงคะแนนสูงสุด	ให้ถือเสมือนว่�มีอันตรภ�คชั้นที่มีช่วงคะแนน

ที่สูงกว่�ชั้นนั้นอีกหนึ่งชั้น	เช่น	ขอบบนของอันตรภ�คชั้น	90	-	99	เท่�กับ	99	+	1002 		=		99.5

	 	 คว�มกว้�งของอันตรภ�คชั้น	 ห�ได้จ�กผลต่�งระหว่�งขอบบนและขอบล่�งของ

อันตรภ�คชั้นนั้น	เช่น	คว�มกว้�งของอันตรภ�คชั้น	30	-	39	เท่�กับ	39.5	-	29.5		=		10

	 	 ขอบล่�งและขอบบนห�ได้จ�ก

	 	 ขอบล่�ง		 =			
ค่�น้อยสุดของชั้นนั้น	+	ค่�ม�กสุดของชั้นที่ตำ่�กว่�

2

	 	 ขอบบน		 =			
ค่�ม�กสุดของชั้นนั้น	+	ค่�น้อยสุดของชั้นที่สูงกว่�

2

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



คะแนนสอบ จำ�นวน (คน)

30 – 39 2

40 – 49 8

50 – 59 20

60 – 69 24

70 – 79 5

คะแนนสอบ จำ�นวน (คน)

29.5 – 39.5 2

39.5 – 49.5 8

49.5 – 59.5 20

59.5 – 69.5 24

69.5 – 79.5 5

	 	 จากตารางแจกแจงความถี่ข้างต้น สรา้งเป็นฮิสโทแกรมได้ ดังรูป

จำ�นวน (คน)

คะแนน
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24
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.5
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	 	 พิจารณาตารางแจกแจงความถี่แสดงคะแนนสอบวิทยาศาสตร์ของนักเรียนกลุ่มหนึ่ง ดังนี้

	 	 เขียนข้อมลูในตารางแจกแจงความถีท่ี่แสดงขอบลา่งและขอบบนของคะแนนสอบวทิยาศาสตร์

ของนักเรียนกลุ่มนี ้ซึ่งมีความหมายเช่นเดียวกันได ้ดังนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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	 	 ฮิสโทแกรม ประกอบด้วย 

	 	 1.	 แกนตั้งและแกนนอน  

	 	 	 โดยที่ 		 แกนตั้ง  		 แสดง   ความถี่ของข้อมูลในแต่ละชั้น

        	 	 	   	 	 แกนนอน		 แสดง   ความกว้างของอันตรภาคชั้น  

	 	 2.	 รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากวางชิดติดกันที่มีความกว้างเท่ากับความกวา้งของอันตรภาคชั้น 

	 	 	 และความสูงเทา่กับความถี่ของข้อมูลในแต่ละอันตรภาคชั้น

	 	 3.	 ขอบล่างและขอบบนของแต่ละอันตรภาคชั้นที่เรียงต่อกัน

	 	 รูปหลายเหลี่ยมของความถี่เป็นอีกรูปแบบหนึ่งของการใช้แผนภาพในการนำ�เสนอข้อมูล                

ในกรณีที่มีฮิสโทแกรมอยู่แล้ว สามารถเขียนรูปหลายเหลี่ยมของความถี่ได้อย่างงา่ยดาย ดังนี้

	 	 1.	 กำ�หนดจุดกึ่งกลางของอันตรภาคชั้นที่อยู่ก่อนอันตรภาคชั้นที่ตํ่าที่สุด 

	 	 	 จุดนี้จะอยู่บนแกนนอน

	 	 2.	 กำ�หนดจุดกึ่งกลางของอันตรภาคชั้นที่อยู่ถัดจากอันตรภาคชั้นสูงสุดออกไป 

	 	 	 จุดนี้จะอยู่บนแกนนอน

	 	 3.	 กำ�หนดจุดกึ่งกลางของด้านบนของรูปสี่เหลี่ยมแต่ละรูปในฮิสโทแกรม

	 	 4.	 เขียนส่วนของเส้นตรงเชื่อมจุดเหลา่นี้ระหว่างสองจุดใด ๆ ที่อยู่ติดกัน

	 	 รูปท่ีลอ้มดว้ยแกนนอนและสว่นของเสน้ตรงทีล่ากเชือ่มกนัดงักลา่วนีเ้รียกวา่ รูปหลายเหลีย่ม

ของความถี่

	 	 จุดกึ่งกลางชั้น หาได้จาก

                              	 จุดกึ่งกลางชั้น  =   ขอบบน + ขอบล่าง  2    
          	 หรือ

                                 จุดกึ่งกลางชั้น  =  
ค่ามากสุดของชั้นนั้น + ค่าน้อยสุดของชั้นนั้น 

2

	 ตัวอย่างเช่น

	 	 จุดกึ่งกลางของอัตรภาคชั้น  50 - 59  = 59.50 + 49.50  2      =  54.5

	 จากฮิสโทแกรมข้างต้น เม่ือลากส่วนของเส้นตรงเร่ิมท่ีจุดบนแกนนอนในอันตรภาคชั้นก่อน 	

ชั้นตํ่าสุดเช่ือมจุดกึ่งกลางชั้นของทุกอันตรภาคชั้น และจบที่จุดกึ่งกลางชั้นถัดไปของอันตรภาคชั้นสูงสุด 

จะได้รูปหลายเหลี่ยมความถี ่ดังภาพ

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



เงินออม (บาท) จำ�นวน (คน)

30 – 34 4

35 – 39 8

40 – 44 5

45 – 49 9

50 – 54 4

เงินออม (บาท) ขอบล่าง ขอบบน จุดกึ่งกลางชั้น จำ�นวน (คน)

30 – 34 29.50 34.50 32 4

35 – 39 34.50 39.50 37 8

40 – 44 39.50 44.50 42 5

45 – 49 44.50 49.50 47 9

50 – 54 49.50 54.50 52 4

	 	 	 	 สร้างฮิสโทแกรมและรูปหลายเหลี่ยมของความถี่

   วิธีทำ�		  1)	 สร้างฮิสโทแกรม

ตัวอย่างที่ 3
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จำ�นวน (คน)

คะแนน
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ขอบล่าง ขอบบน
จุดกึ่งกลางชั้น

	 	 	 	 จำ�นวนเงินออมที่นักเรียนกลุ่มหนึ่งเก็บได้ใน 1 สัปดาห์

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 	 2)	 สรา้งรูปหลายเหลี่ยมของความถี่
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จำ�นวน (คน)

จำ�นวน (คน)

เงินออม (บาท)

เงินออม (บาท)
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 3

24

1.	 ข้อมูลแสดงน้ํำ�หนักของนักเรียน จำ�นวน 30 คน ซึ่งมีหน่วยเป็นกิโลกรัม

	 82	 82	 84	 77	 79	 79	 84	 81	 81	 76

	 77	 85	 80	 82	 81	 75	 72	 79	 79	 85

	 83	 75	 84	 82	 78	 73	 83	 83	 80	 74

	 สร้างตารางแจกแจงความถี่ โดยให้ความกว้างของอันตรภาคชั้นเป็น 3

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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2.	 ในการชั่งนํ้าหนัก (กิโลกรัม) ของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 ห้องหนึ่ง จำ�นวน 40 คน เป็นดังนี้

	 25	 49	 49	 46	 48	 38	 64	 50	 32	 44

	 44	 58	 26	 38	 56	 40	 47	 36	 48	 52

	 49	 42	 47	 35	 53	 53	 21	 34	 65	 46

	 42	 50	 56	 45	 28	 40	 35	 61	 45	 35

	 สร้างตารางแจกแจงความถี่ โดยให้จำ�นวนอันตรภาคชั้นเป็น 10

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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3.	 คะแนนสอบคณิตศาสตร์ของนักเรียนกลุ่มหนึ่ง

คะแนน จำ�นวนนักเรียน (คน)

60 - 69 6

70 - 79 24

80 - 89 39

90 - 99 16

	 สร้างฮิสโทแกรม

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



คะแนน จำ�นวนนักเรียน (คน)

40 - 49 1
50 - 59 1
60 - 69 4

70 - 79                14
80 - 89 7

90 - 99 8

	 1)	 นักเรียนที่เข้าสอบภาษาไทยมีกี่คน

	 2)	 นักเรียนที่ได้คะแนนตั้งแต่ 

	 	 70 คะแนนขึ้นไปมีกี่คน

	 3)	 นักเรียนส่วนใหญ่ได้คะแนนเท่าไร 	

	 	 และมีนักเรียนกี่คน

27

4.	 สร้างฮิสโทแกรมแสดงคะแนนสอบภาษาไทยของนักเรียนจากตาราง และตอบคำ�ถามต่อไปนี้

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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  2.	ค่่ากลางของข้้อมููล

	 	 การหาค่ากลางของข้อมูลเรียกอีกอย่างหนึ่งว่า  การวัดแนวโน้มเข้าสู่ส่วนกลาง (Measures of  

Central Tendency) ซึ่งโอกุสตุส เดอ มอร์แกน (Augustus de Morgan) ได้สรุปว่า ค่าเฉลี่ยเลขคณิต 	

(Arithmetic Mean) เป็นค่าที่เหมาะสมที่สุดที่จะใช้แทนข้อมูลทั้งหมดมากกว่าค่ากลางชนิดอื่น ๆ เช่น 

ค่าเฉลี่ยเรขาคณิต ค่าเฉลี่ยฮาร์โมนิก และได้รับการสนับสนุนจากโทมัส ชิมป์สัน ส่วนมัธยฐาน	

เฟคเนอร์ (G.T. Fechner) ได้ศึกษาและพิจารณากรณีเฉพาะที่มัธยฐาน (Median) ใช้ได้อย่าง	

เหมาะสมกว่าค่าเฉลี่ยชนิดอื่น ๆ ในกรณีที่ข้อมูลนั้น ๆ มีค่าใดค่าหนึ่งหรือหลาย ๆ ค่า ซึ่งสูงหรือตํ่ากว่า

ค่าอื่น ๆ ที่เหลืออย่างผิดปกติ และฐานนิยม (Mode) เป็นค่ากลางที่ถูกแนะนำ�ในปี 1985 โดย	

คาร์ล เพียร์สัน (Karl Pearson) และจี ออดนี ยูล (G. Udny Yule) โดยได้นำ�ไปใช้ในการกำ�หนดการ

ประกันภัยของคนงาน ในเวลาต่อมาขอบข่ายของวิชาสถิติได้ขยายออกไปอย่างกว้างขวางและรวดเร็ว 

โดยสถิติแทนที่จะเป็นข้อมูลเกี่ยวกับรัฐเพียงอย่างเดียว ได้กลายมาเป็นข้อมูลที่แสดงถึงสถานะทาง

เศรษฐกิจและสังคม ภูมิศาสตร์​ วงการแพทย์ วงการศึกษา ตลอดจนการทดลองทางวิทยาศาสตร์

	 	 ถ้าถามว่านักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 ของโรงเรียนแห่งหนึ่งมีอายุเท่าไร คำ�ตอบของคำ�ถามนี้

ควรเป็นคำ�ตอบข้อใดต่อไปนี้

	 	 1.	 อายุที่น้อยที่สุดของนักเรียนในชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 ของโรงเรียนแห่งนี้

	 	 2.	 อายุที่มากที่สุดของนักเรียนในชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 ของโรงเรียนแห่งนี้

	 	 3.	 อายุของนักเรียนส่วนใหญ่ในชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 ของโรงเรียนแห่งนี้

	 	 4.	 รวมอายุของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 ทุกคน แล้วหารด้วยจำ�นวนนักเรียนชั้น

มัธยมศึกษาปีที่ 2 ทั้งหมดของโรงเรียนแห่งนี้ได้เท่าไรนั่นคือคำ�ตอบ

	 	 5.	 เรียงลำ�ดับอายุของนักเรียนจากน้อยไปมาก แล้วเลือกอายุของนักเรียนชั้นมัธยมศึกษา	

ปีที่ 2 ที่อยู่ตรงกลาง คือ มีจำ�นวนนักเรียนที่มีอายุน้อยกว่าหรือมากกว่าอายุนั้น เป็นจำ�นวนเท่ากัน

	 	 เมื่อพิจารณาคำ�ตอบจะเห็นว่า ถ้าใช้อายุตามข้อ 1 หรือข้อ 2 เป็นคำ�ตอบ ก็จะได้ตัวแทนของอายุ

ที่ไม่เหมาะสม เนื่องจากเป็นอายุที่น้อยที่สุดหรืออายุที่มากที่สุด จึงทำ�ให้เกิดความเข้าใจผิดได้

	 	 ดังนั้น ในทางปฏิบัติโดยทั่วไปในวิชาสถิติ การเลือกใช้ตัวแทนของข้อมูลชุดใดชุดหนึ่งจะทำ�ได้

โดยใช้วิธีการในข้อ 3 หรือข้อ 4 หรือข้อ 5 วิธีใดวิธีหนึ่ง ทั้งนี้ขึ้นอยู่กับโอกาสที่นำ�ไปใช้ และตามความ

เหมาะสมของข้อมูล คำ�ตอบที่ได้ในข้อ 3 หรือข้อ 4 หรือข้อ 5 เรียกว่า ค่ากลางของข้อมูล ซึ่งมีชื่อเฉพาะ

แต่ละชื่อ ดังนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 1

	 	 	 	 ห�จำ�นวนส้มโอโดยเฉลี่ย

29

	 	 	 	 ตะกร้�ผลไม้	3	ใบ	มีจำ�นวนส้มโอ	ดังนี้

  วิธีทำา	 	 	 ตะกร้�แต่ละใบมีส้มโอ	4	ผล	2	ผล	และ	6	ผล	ต�มลำ�ดับ

	 	 	 	 ค่�เฉลี่ยเลขคณิต	 =	
ผลรวมของข้อมูลทั้งหมด

จำ�นวนข้อมูลทั้งหมด	 	 	 	 	 							 	 	 	
	 	 	 	 	 	 	 	 =	 4	+	2	+	6

3
	 	 	 	 	 	 	 	 =	 12

3
	 	 	 	 	 	 	 	 =	 4

	 	 	 	 ดังนั้น	โดยเฉลี่ยมีส้มโอในตะกร้�	4		ผล

														 หรือใช้สูตร			x		=	
x
1
	+	x

2
	+	x

3
	+	...	+	x

n
N 		=		

Σ
n

i=1
xi

N 					

	 	 เมื่อ	x
1
,	x

2
,	x

3
,	...,	x

n
	เป็นข้อมูลแต่ละตัว	

												 ค่�เฉลี่ยเลขคณิต	เขียนแทนด้วย	x	อ่�นว่�	เอกซ์บ�ร์

		 	 โดยที่				Σ	 	คือ	สัญลักษณ์แทนก�รบวก	(Summation)	หรืออ�จเรียกว่�	ซิกม�

											 	 				N		แทนด้วย	จำ�นวนข้อมูลทั้งหมด

											 เขียนย่อเป็น		x		=		Σx
N

2.1 ค่าเฉลี่ยเลขคณิต

	 	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิต (Arithmetic Mean) หรือเรียกสั้น	 ๆ	 ว่�	 ค่�เฉลี่ย	 (Mean)	 เป็นก�รห�

ค่�กล�งของข้อมูล	โดยก�รนำ�ผลรวมของข้อมูลทั้งหมดในชุดนั้นห�รด้วยจำ�นวนข้อมูลทั้งหมด

	 	 	 	 ค่�เฉลี่ยเลขคณิต		=			 ผลรวมของข้อมูลทั้งหมด

			จำ�นวนข้อมูลทั้งหมด				

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2

ตัวอย่างที่ 3
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	 	 	      คะแนนสอบวิทยาศาสตร์ของนักเรียนกลุ่มหนึ่ง เป็นดังนี้

	 ต้น	 ใบ
	 2	 2	 2	 4	 5	 5
	 3	 2	 3	 5	 6	 8	 9	 9
	 4	 0	 0	 1	 3	 7	 8	 9
	 5	 0

	 	 	      คะแนนสอบเฉลี่ยของนักเรียนกลุ่มนี้เป็นเท่าใด

    วิธีทำ�	 	 	 ผลรวมของข้อมูลทั้งหมด 	 =	 22 + 22 + 24 + 25 + 25 + 32 + 33 + 35 + 36 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 + 38 + 39 + 39 + 40 + 40 + 41 + 43 + 47 + 48 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 + 49 + 50

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 728

	 	 	                    คา่เฉลี่ยเลขคณิต	 =	
ผลรวมของข้อมูลทั้งหมด

จำ�นวนข้อมูลทั้งหมด
	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 728
20  

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 36.4

	 	 	 	 ดังนั้น คะแนนสอบเฉลี่ยของนักเรียนกลุ่มนี้ คือ 36.4 คะแนน

				    ถ้าคะแนนเฉลี่ยของการสอบสถิติของนักเรียน 10 คน ซึ่งได้คะแนน ดังนี้   

	 	 	 	 10   20   12   a   24   29   28   30   a   และ  17 เท่ากับ 20 คะแนน 

	 	 	 	 หาคะแนนของ a

     วิธีทำ�	 	 	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิต	 = 	 ผลรวมของข้อมูลทั้งหมด

จำ�นวนข้อมูลทั้งหมด

	 	 	 	 	 	 	  20	 =		 10 + 20 + 12 + a + 24 + 29 + 28 + 30 + a + 17
10 	 	

	 	 	 	 	      	 	  20	 =		 2a + 170
10

	 	 	 	 	      2a + 170	 =		 20 × 10

	 	 	 	 	      2a + 170	 =		 200

	 	 	 	 	 	 	 2a	 =		 200 - 170

	 	 	 	 	 	 	 2a	 =		 30

	 	 	 	 	 	 	   a	 =		 30
2   

	 	 	 	 	 	 	   	 =  	 15

	 	 	 	 ดังนั้น  a เท่ากับ 15 คะแนน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 4

แบบฝึกหัดที่ 4

41	คน 36	คน35	คน

34	คน39	คน
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	 	 	 ในก�รห�คะแนนเฉลี่ยของก�รสอบคณิตศ�สตร์ชั้นมัธยมศึกษ�ปีที่	2	ของนักเรียน

	 	 	 	 ห้องหนึ่งจำ�นวน	30	คน	ได้คะแนนเฉลี่ยเท่�กับ	56.4	คะแนน	แต่จ�กก�รตรวจสอบ

	 	 	 	 พบว่�	 อ่�นคะแนนของนักเรียนผิดไปสองคน	 คือ	 คนแรกสอบได้	 69	 คะแนน	

	 	 	 	 แต่อ่�นเป็น	60	คะแนน	และคนที่สองสอบได้	65	คะแนน	แต่อ่�นเป็น	56	คะแนน	

	 	 	 	 ห�คะแนนเฉลี่ยที่ถูกต้องของก�รสอบของนักเรียนที่เรียนห้องนี้

    วิธีทำา	 	 	 	 				ค่�เฉลี่ยเลขคณิต		 =		 ผลรวมของข้อมูลทั้งหมด

จำ�นวนข้อมูลทั้งหมด

	 	 	 																		 	 								56.4			 =	 ผลรวมของคะแนนทั้งหมด
30

	 	 	 	 ผลรวมของคะแนนทั้งหมด		 =	 56.4	×	30

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 1,692

	 	 	 	 ดังนั้น	ผลรวมของคะแนนสอบคณิตศ�สตร์เท่�กับ	1,692	คะแนน

	 	 	 	 ในก�รห�คะแนนเฉลี่ยครั้งแรกอ่�นคะแนนคล�ดเคลื่อนไป

	 	 	 	 	 	 	 										(69	-	60)	+	(65	-	56)		=		9	+	9			=	 18		 	คะแนน

	 	 	 	 ผลรวมของคะแนนก�รสอบที่ถูกต้องเท่�กับ		1,692	+	18			=			1,710	 	คะแนน

	 	 	 	 ดังนั้น	คะแนนเฉลี่ยที่ถูกต้องของก�รสอบครั้งนี้เท่�กับ	 1,71030 	=		57	คะแนน	

	 	 มีผู้โดยส�รรถประจำ�ท�งจำ�นวน	 	คัน

	 	 จำ�นวนผู้โดยส�รทั้งหมดที่นั่งในรถประจำ�ท�ง	 	คน

	 	 โดยเฉลี่ยมีผู้โดยส�รในรถประจำ�ท�ง	 	คน

1.	 เติมคำาตอบลงในช่องว่าง

	 1)	 จำ�นวนผู้โดยส�รของรถประจำ�ท�ง	5	คัน	เป็นดังนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ข้อ ข้อมูล
ผลรวม

ของข้อมูล

จำ�นวน
ข้อมูล
ทั้งหมด

ค่าเฉลี่ยเลขคณิต

1) 12    17    18    21    23    17	 108 6 108
6   =  18

2) 25    23     24    27    30    23    29    39 220 8

3) 25    30    18    37    40

4) 43    45    38    34    37    41    42	

5) 23    22.6    23.8    23.4

อายุ (ปี)
5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15
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	 2)	 อายุของเด็กกลุ่มหนึ่ง เป็นดังนี้

	 	 เด็กกลุ่มนี้มีจำ�นวน  คน

	 	 เด็กกลุ่มนี้มีอายุรวมกัน  ปี

	 	 อายุเฉลี่ยของเด็กกลุ่มนี้  ปี

	 3)	 นํ้ำ�หนักของผลไม้ เป็นดังนี้

	 	 ทุเรียน	 	 3.7	 กิโลกรัม	 	 	 เงาะ	 	 2.9	 กิโลกรัม

	 	 มังคุด	 	 4.5	 กิโลกรัม	 	 	 ส้ม	 	 5.4	 กิโลกรัม

	 	 แอปเปิล	 	 3.5	 กิโลกรัม	 	 	 องุ่น		 2.5	 กิโลกรัม

	 	 มีผลไม้  ชนิด

	 	 นํ้ำ�หนักรวมของผลไม้ทั้งหมด  กิโลกรัม

	 	 นํ้ำ�หนักโดยเฉลี่ยของผลไม้ทั้งหมด  กิโลกรัม

2.	 เติมจำ�นวนลงในตารางให้สมบูรณ์

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



เดือน จำ�นวนเงิน (บาท)

มกราคม 1,200

กุมภาพันธ์ 1,100

มีนาคม 1,175

เมษายน 1,188

พฤษภาคม 1,150

มิถุนายน 1,250

กรกฎาคม
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3.	 ในการสอบคณิตศาสตร์ซึ่งมีคะแนนเต็ม 20 คะแนน นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 จำ�นวน 15 คน

 	 ได้คะแนน ดังนี้

	 12      14     8     10     9     7     12     18     17     13     12     11     12     9     13

       หาค่าเฉลี่ยเลขคณิตคะแนนสอบของนักเรียนกลุ่มนี้

	 จาก	   x	 =	

n
∑x

i

N
i=1

	 	   x	 =	

	 	 	 =	

	 	 	 =	

	

4.	 โรงสีข้าวแห่งหนึ่งสีข้าวเปลือกในแต่ละวันได้ ดังนี้

	 วันจันทร์	 50	 เกวียน	 	 วันพฤหัสบดี	 60	 เกวียน

	 วันอังคาร	 75	 เกวียน	 	 วันศุกร์	 	 55	 เกวียน

	 วันพุธ	 40	 เกวียน	 	 วันเสาร์	 	 44	 เกวียน

	 หาค่าเฉลี่ยของจำ�นวนข้าวเปลือกที่โรงสีข้าวแห่งนี้สีได้

	

	

	

	

	

5.	 ยุพรฝากเงินธนาคารแห่งหนึ่งในแต่ละเดือน ตั้งแต่เดือนมกราคมถึงเดือนกรกฎาคม 

	 เพื่อมอบให้คุณแม่ในวันแม่แห่งชาติ ดังนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



34

	 ถา้คา่เฉลีย่ของจำ�นวนเงนิทีย่พุรฝากธนาคารแหง่นีใ้นแตล่ะเดอืนเทา่กบั 1,159 บาท เดอืนกรกฎาคม

	 ยุพรฝากเงินไปเท่าไร

	

	

	

	

	

	

	 	

	

	 	

	

6.	 หาอายุเฉลี่ยของสมาชิกทุกคนในครอบครัว ซึ่งสมาชิกมีอายุ ดังนี้

	 15 ปี     17 ปี     43 ปี     60 ปี

	

	

	

	

	

	

7.	 จากการชั่งนํ้ำ�หนักของนักเรียนในกลุ่ม เป็นดังนี้ เมื่อหน่วยเป็นกิโลกรัม

	 30.4     40.5     28.7     37.5     35.8

	 หานํ้าหนักเฉลี่ยของนักเรียนกลุ่มนี้

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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	 	 มัธยฐาน (Median) ของข้อมูลชุดหนึ่ง คือ ค่าที่อยู่กึ่งกลางของข้อมูลทั้งหมด ซึ่งเมื่อเรียง	
ข้อมูลชุดนั้นจากน้อยไปมาก หรือจากมากไปน้อยแล้ว จำ�นวนข้อมูลที่น้อยกว่าค่านั้นจะมีจำ�นวนเท่ากับ

จำ�นวนข้อมูลที่มากกว่าค่านั้น

	 	 การหาค่ามัธยฐานอาจพิจารณาได้เป็น 2 กรณี คือ

	 2.2	 มัธยฐาน

	 	 ขั้นตอนการหาค่ามัธยฐาน

	 	 1) 	 เรียงข้อมูลจากค่าน้อยที่สุดไปหาคา่มากที่สุด หรือเรียงข้อมูลจากค่ามากที่สุดไปหา

	 	 	 ค่าน้อยที่สุด

	 	 2) 	 ถา้ข้อมูลม ีN จำ�นวน ค่ามัธยฐานจะอยู่ตำ�แหน่งที่  N + 12   

              	 	 กรณีที ่ N + 12  ไม่เป็นจำ�นวนเต็ม เช่น 6.5 แสดงว่า

	 	 	 	 	 คา่มัธยฐาน  =   ค่าที่อยู่ตำ�แหน่งที่ 6 + ค่าที่อยู่ตำ�แหน่งที่ 7
2

	 	 1)	 ข้อมูลมีจำ�นวนเป็นจำ�นวนคี่ มัธยฐาน คือ ค่าของข้อมูลที่อยู่กึ่งกลาง

	 	 	 ข้อมูล		 	 12   17   23    25   28   31   39

	 	 	 	 	 	   3 จำ�นวน	 	  3 จำ�นวน	

	 	 	 	 	 	 	 	   ค่ากลาง	 	

	 	 	 มัธยฐาน คือ 25

	 	 2)	 ข้อมูลมีจำ�นวนเป็นจำ�นวนคู่ มัธยฐาน คือ ค่าเฉลี่ยของผลบวกของข้อมูลที่อยู่ตรงกลาง	

	 	 	 สองค่านั้น

	 	 	 ข้อมูล		 11   12   12   16    19    24 	 28   36   36   37	 	

	 	 	 	 	 	 4 จำ�นวน	 	 	 	      4 จำ�นวน

	 	 	 	 	 	 	 	       ค่ากลาง

	 	 	 มัธยฐาน คือ	     19 + 242    =    432 	   =	   21.5

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2

แบบฝึกหัดที่ 5

ตัวอย่างที่ 1

ข้อ ข้อมูล ข้อมูลที่อยู่กึ่งกลางของข้อมูลทั้งหมด

1) 45   15   20   10   30 30

2) 31   37   43   41   101   39

3) 43   45   28   23   27   111   120

4) 53   33   40   70   30   59

5) 23    22.6    43.8    90.5

 41 + 392 	 =   802    =   40
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				    หามัธยฐานอายุ (เดือน) ของแมว 6 ตัว ดังนี้

	   	 	 	 25	 	 10	 	 13	        9	     12           15

	 วิธีทำ�	 	 เรียงลำ�ดับอายุของแมวจากมากไปน้อย   

	 	 	 	 25   		 15  	 	 13  	 	 12  	      10  	     9

	 	 	 	 ตำ�แหน่งของมัธยฐาน คือ   N + 12   =   6 + 12  =   7
2  = 3.5

	 	 	 	 ค่ามัธยฐาน	 =	
ค่าที่อยู่ตำ�แหน่งที่ 3 + ค่าที่อยู่ตำ�แหน่งที่ 4

2  

	 	 	 	 	 	 	 =	 13 + 12
2  

	 	 	 	 	 	 	 =	 25
2  

	 	 	 	 	 	 	 =	 12 12  

	 	 	 	 ดังนั้น มัธยฐานของอายุแมว 6 ตัวนี้ คือ 12 12  เดือน หรือ 1 ปี 15 วัน

1.	 เติมจำ�นวนลงในตารางให้สมบูรณ์

				    หามัธยฐานนํ้ำ�หนัก (กิโลกรัม) ของไก่ 5 ตัว ดังนี้

	   	 	 	 1	 	 2	 	 1.5	 	    2.5	    1.75

	 วิธีทำ�	 	 เรียงนํ้ำ�หนักของไก่จากน้อยไปมาก 	

	 	 	 	 1    	 	 1.5    	 1.75    	     2    	    2.5

	 	 	 	 ตำ�แหน่งของมัธยฐาน คือ   N + 12   =   5 + 12  = 6
2  =  3 

	 	      ดังนั้น  มัธยฐานของนํ้าหนักของไก่ 5 ตัวนี้ คือ ตำ�แหน่งที่ 3

	 	      นั่นคือ  1.75  กิโลกรัม

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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2.	 หามัธยฐานของความสูง (เซนติเมตร) ของนักฟุตซอลทีมหนึ่ง ซึ่งมีความสูง ดังนี้

	 153   155   148   140   158   151   149   160   165   152   147

	

	

	

	

	

	

3.	 หามัธยฐานของรายได้ต่อวันของบุคคลที่มีรายได้ ดังนี้

ชื่อ จำ�นวนเงิน (บาท)

อาทิตย์ 15,000

บพิธ 3,000

จินดา 1,000

ปกรณ์ 4,000

สุภา 500

ทวี 2,000

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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4.	 ร้านค้าแห่งหนึ่งขายสินค้าได้ในแต่ละวันของสัปดาห์หนึ่ง ดังนี้ เมื่อหน่วยเป็นบาท

	 4,500	 2,000	 1,000	 1,750	 1,050	 500	 	 1,075

	 หามัธยฐานของรายได้จากการขายสินค้าของร้านค้าแห่งนี้

	

	

	

	

	

5.	 หามัธยฐานของความยาวของใบชาที่เก็บมา 10 ใบ เมื่อหน่วยเป็นมิลลิเมตร ดังนี้

	 55	 79	 54	 57	 64	 53	 56	 82	 41	 43

	

	

	

	

	

	

	

	

6.	 หามัธยฐานจากแผนภาพจุด

10 12 1411 13 15

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 ต้น	 ใบ
	 5	 1     2     3
	 6	 4     4     6     8     9
	 8	 0     1     2     2     2     5     6 
	 9	 7     7
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7.	 หามัธยฐานจากแผนภาพต้น - ใบ

8.	 จากการสำ�รวจจำ�นวนหนังสือเป็นเล่มที่นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 ของห้องเรียนหนึ่งอ่าน 

	 เป็นดังนี้

	 15	 45	 48	 61	 38	 40	 56	 45	 18	 54

	 63	 38	 6	 25	 42	 51	 34	 42	 28	 39

	 หามัธยฐานของจำ�นวนหนังสือที่นักเรียนห้องนี้อ่าน

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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2.3 ฐานนิยม

	 	 พิจ�รณ�ตัวอย่�งต่อไปนี้

	 	 1.	 นรณัฐนั่งนับจำ�นวนรถยนต์ที่วิ่งผ่�นหน้�บ้�นในเช้�วันหนึ่ง	จำ�แนกต�มสีได้	ดังนี้

  สีขาว สีแดง สีฟา สีเหลือง สีเขียว สีดำา

		 		||	 		|	 ||||	 		|||	 		 		||

	 	 จ�กต�ร�งข้�งต้น	 จะเห็นว่�นรณัฐเห็นรถยนต์สีข�วขับผ่�นหน้�บ้�นในเช้�วันนั้นม�กที่สุด	

เป็นจำ�นวน	12	คัน	ในขณะที่มีรถยนต์สีแดง	สีฟ�	สีเหลือง	สีเขียว	และสีดำ�	ขับผ่�นหน้�บ้�นเป็นจำ�นวน	

6,	4,	8,	5	และ	7	คัน	ต�มลำ�ดับ

	 	 ดังนั้น	รถยนต์สีข�วจึงเป็นตัวแทนที่ดีที่สุดของรถยนต์สีต่�ง	ๆ 	ที่ขับผ่�นหน้�บ้�นของนรณัฐ

	 	 2.

นักเรียน 15 คน นําเงินมาโรงเรียนเปนจํานวนเงิน (บาท) ดังนี้
30  30  40  50  30  40  60  27  29  26  30  30  30  20  50 
นักเรียนสวนมากนําเงินมาโรงเรียนกี่บาท

30 บาท เพราะคนที่นําเงิน
จํานวนนี้มา มีดวยกัน 6 คน

ดังนั้น	ฐ�นนิยม	คือ	30	บ�ท

	 	  ฐานนิยม (Mode) คือ	ค่�ของข้อมูลที่มีคว�มถี่สูงสุด	หรือค่�ของข้อมูลที่ซำ้�กันม�กที่สุด

   การพิจารณาฐานนิยม

   1.	 ข้อมูลบ�งชุดมีฐ�นนิยมหนึ่งค่�	แสดงว่�ข้อมูลชุดนั้นมีข้อมูลที่มีคว�มถี่สูงสุดเพียง

	 	 	 	 ข้อมูลเดียว

	 	 	 2.	 ข้อมูลบ�งชุดอ�จมีฐ�นนิยมสองค่�	เช่น	

	 	 	 	 ข้อมูล				2		2		3		3		3		4		4		5		5		5		8		9		10		10		12	

	 	 	 	 ข้อมูลชุดนี้มีฐ�นนิยมสองค่�	คือ	3	และ	5	ต่�งมีคว�มถี่สูงสุดเท่�กับ	3

	 	 	 3.	 ข้อมูลบ�งชุดอ�จไม่มีฐ�นนิยม	เช่น

	 	 	 	 1)	 พิจ�รณ�ข้อมูลต่อไปนี้				2		3		4		6		8		9		12		14		17		20	

	 	 	 	 	 ข้อมูลชุดนี้ไม่มีฐ�นนิยม	เพร�ะข้อมูลทุกตัวมีคว�มถี่เท่�กัน	

	 	 	 	 	 คือ	มีคว�มถี่เท่�กับ	1

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่าง

ค่ากลางของข้อมูล (ค่าเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน ฐานนิยม)

	 1.	 ก�รเลือกใช้ค่�เฉลี่ยเลขคณิตเป็นค่�กล�งของข้อมูล	 เมื่อข้อมูลนั้นไม่มีค่�ของ

	 	 ข้อมูลใดที่สูงหรือตำ่�ผิดจ�กปกติ	หรือกล่�วได้ว่�	ข้อมูลมีค่�ใกล้เคียงกัน

	 2.	 ก�รเลือกใช้มัธยฐ�นเป็นค่�กล�งของข้อมูล	เมื่อข้อมูลแต่ละค่�ต่�งกันม�ก	

	 	 นั่นคือ	มีค่�ใดค่�หนึ่งสูงหรือตำ่�ผิดปกติ	ไม่เก�ะกลุ่มกัน

	 3.	 ฐ�นนิยมเหม�ะที่จะใช้กับข้อมูลเชิงคุณภ�พม�กกว่�ข้อมูลเชิงปริม�ณ
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	 	 	 	 2)	 พิจ�รณ�ข้อมูลต่อไปนี้	

	 	 	 	 	 2		4		4		4		5		5		6		6		6		7		8		8		9		9		9		10	

	 	 	 	 	 ข้อมูลชุดนี้มีฐ�นนิยม	คือ	4,	6	และ	9	มีคว�มถี่สูงสุดเท่�กัน	คือ	มีคว�มถี่	 	

	 	 	 	 	 เท่�กับ	3	กรณีที่มีคว�มถี่เท่�กันม�กกว่�	3	ร�ยก�ร	กล่�วได้ว่�ข้อมูลชุดนี้		 	

	 	 	 	 	 ไม่มีฐ�นนิยม

	 	 	 	 ห�ฐ�นนิยมของข้อมูลต่อไปนี้

	 	 	 	 1)	 20	 20	 30	 90	 90	 85	 26	 20	 33	 20	 40	 20

	 	 	 	 2)	 51	 63	 90	 50	 10	 70	 80	 100

	 	 	 	 3)	 45	 30	 50	 63	 28	 12	 45	 28	 30	 91	 63	 30	 52	 52	 45	 50

     วิธีทำา		 	 1)	 เรียงข้อมูลจ�กค่�น้อยที่สุดไปห�ค่�ม�กที่สุด

	 	 	 	 	 20	 20	 20	 20	 20	 26	 30	 33	 40	 85	 90	 90

	 	 	 	 	 ข้อมูลที่มีคว�มถี่สูงที่สุด	คือ	20

	 	 	 	 	 ดังนั้น	ฐ�นนิยม	คือ	20

	 	 	 	 2)	 เรียงข้อมูลจ�กค่�น้อยที่สุดไปห�ค่�ม�กที่สุด

	 	 	 	 	 10	 50	 51	 63	 70	 80	 90	 100

	 	 	 	 	 ข้อมูลทุกตัวมีคว�มถี่เท่�กัน

	 	 	 	 	 ดังนั้น	ข้อมูลชุดนี้ไม่มีฐ�นนิยม

	 	 	 	 3)	 เรียงข้อมูลจ�กค่�น้อยที่สุดไปห�ค่�ม�กที่สุด

	 	 	 	 	 12	 28	 28	 30	 30	 30	 45	 45	 45	 50	 50	 52	 52	 63	 63	 91

	 	 	 	 	 ข้อมูลที่มีคว�มถี่สูงที่สุด	คือ	30	และ	45		 	 	 	

	 	 	 	 	 ดังนั้น	ฐ�นนิยม	คือ	30	และ	45		

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แกนสมมาตร

ฐานนิยม

มัธยฐาน

ค่าเฉลี่ยเลขคณิต
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	 ความสัมพันธ์ระหว่างค่าเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยม

	 1.	 พื้นท่ีของรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้าแต่ละรูปในฮิสโทแกรม จะมีค่าเท่ากับความถี่ของข้อมูลในแต่ละ

อนัตรภาคชัน้ ถา้ปรับรูปหลายเหลีย่มให้เป็นเสน้โคง้ทีเ่รยีบและไมเ่ปน็เหลีย่ม พืน้ทีภ่ายใตเ้สน้โคง้ทัง้หมด

จะแทนความถี่ของค่าจากการสังเกตท้ังหมด ถ้าลักษณะเส้นโค้งที่ปรับไม่มีความเบ้ มีลักษณะเป็น                      

รูประฆังควํ่า  เราเรียกเส้นโค้งนี้วา่  เส้นโค้งปกติ และเรียกการแจกแจงของข้อมูลที่ทำ�ให้เกิดเส้นโค้งปกติ

วา่ การแจกแจงปกติ ดังรูป    

ค่าเฉลี่ยเลขคณิต = มัธยฐาน = ฐานนิยม ค่าเฉลี่ยเลขคณิต = มัธยฐาน = ฐานนิยม

  ปรับเป็น

เส้นโค้งปกติ

รูปหลายเหลี่ยมความถี่ รูปเส้นโค้งเรียบ

	 2.	 กราฟฮิสโทแกรมมีแท่งสี่เหลี่ยมที่สูงท่ีสุดอยู่ทางซ้ายของจุดกึ่งกลางของเส้นโค้งความถี่และ     

แท่งอ่ืน ๆ อยู่ตํ่ากว่าแท่งที่สูงที่สุดลดหลั่นลงไป เส้นโค้งความถี่ท่ีเกิดจากรูปฮิสโทแกรมแบบนี้จะมี            

จำ�นวนข้อมูลอยู่ทางซ้ายมากกว่าทางขวา  เส้นโค้งความถี่จะมีจุดสูงสุดค่อนไปทางซ้าย และค่อยเบ้ไป             

ทางขวา จะเรียกว่า  เส้นโค้งความถี่เบ้ไปทางบวก (Positively Skewed Curve) หรืออาจเรียกงา่ย ๆ ว่า          

เบ้ลาดทางขวาหรือเบ้ลาดทางบวก ดังรูป

ฐานนิยม < มัธยฐาน < ค่าเฉลี่ยเลขคณิต

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ค่าเฉลี่ยเลขคณิต < มัธยฐาน < ฐานนิยม

ฐานนิยม

มัธยฐาน

ค่าเฉลี่ยเลขคณิต

สื่อ QR CODE

ค่ากลางของข้อมูล

แบบฝึกหัดที่ 6
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	 3.	 กราฟฮิสโทแกรมมีแท่งสี่เหลี่ยมที่สูงที่สุดอยู่ทางขวาของจุดกึ่งกลางของเส้นโค้งความถี่และ        
แท่งอื่น ๆ อยู่ตํ่ากว่าแท่งที่สูงที่สุดลดหลั่นลงไป เส้นโค้งความถี่ที่เกิดจากรูปฮิสโทแกรมแบบนี้จะมี          
จำ�นวนข้อมูลอยู่ทางขวามากกว่าทางซ้าย เส้นโค้งความถี่จะมีจุดสูงสุดค่อนไปทางขวา  และค่อยเบ้ไป              
ทางซ้าย จะเรียกว่า เส้นโค้งความถี่เบ้ไปทางลบ (Negatively Skewed Curve) หรืออาจเรียกงา่ย ๆ ว่า 	
เบ้ลาดทางซ้ายหรือเบ้ลาดทางลบ ดังรูป

1.	 หาฐานนิยมของอุณหภูมิเป็นองศาเซลเซียสที่วัดได้ ดังนี้

	 33	 34	 35	 33	 40	 33	 34	 37	 39
	
	
	
	
2.	 หาฐานนิยมของนํ้ำ�หนักเป็นกิโลกรัมของนักเรียนกลุ่มหนึ่ง ดังนี้

	 50	 49	 51	 55	 53	 56	 54	 48	 52
	
	
	
	
3.	 หาฐานนิยมของอายุของสมาชิกในครอบครัวหนึ่งซึ่งมีอายุ ดังนี้

	 11 ปี		 70 ปี		 68 ปี		 32 ปี		 35 ปี		 11 ปี
	
	
	
	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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4.	 หาฐานนิยมของความสูงเป็นเซนติเมตรของนักเรียนกลุ่มหนึ่ง ดังนี้

	 153   155   148   140   153   151   148   160   155   152   148   151

	

	

	

	

5.	 หาฐานนิยมจากแผนภาพจุด

	

	

6.	 หาฐานนิยมจากแผนภาพต้น - ใบ

6 8 10 11 127 9 13

	 ต้น	 ใบ
	 4	 1     2     3
	 5	 5     6     6     7     8
	 6	 0     1     2     2     2    3
	 7	 4     5    9

	

	

7.	 หาฐานนิยมจากการสอบซึ่งมีคะแนนเต็ม 100 คะแนน นักเรียนจำ�นวน 25 คน สอบได้คะแนน  

	 ดังนี้

	 64	 67	 65	 75	 71	 80	 67	 82	 90	 81	 76	 80	 48

	 52	 73	 51	 80	 48	 60	 53	 71	 53	 40	 72	 70

	

	

	

	

	

	

	

	  	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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 3.	 การแปลความหมายผลลััพธ์์และการนำไปใช้้

   	 การแปลความหมายของผลลัพธ์นั้น ขึ้นอยู่กับขั้นตอนกระบวนการการดำ�เนินการทางสถิติ                    

เริ่มต้ังแต่การสร้างคำ�ถามทางสถิติ การเก็บรวบรวมข้อมูล การนำ�เสนอข้อมูล การวิเคราะห์ข้อมูล                        

ซึ่งกระบวนการท่ีได้มานั้นอาจมีความคลาดเคลื่อนทางสถิติ เช่น การเก็บรวบรวมข้อมูล อาจได้ข้อมูล              

ไม่ตรงกับข้อเท็จจริง มีความลำ�เอียงในการเก็บรวบรวมข้อมูล หรือมีความผิดพลาดในการบันทึกข้อมูล 

การนำ�เสนอข้อมูล อาจมีการนำ�เสนอข้อมูลผิดความเป็นจริง หรือนำ�เสนอข้อมูลแล้วทำ�ให้ผู้ใช้เกิด                

ความเข้าใจผิด การวิเคราะห์ข้อมูลอาจมีการใช้สถิติไม่เหมาะสมกับข้อมูล อาจมีการเลือกใช้ค่ากลาง                  

ไม่ตรงกับข้อมูล ดังนั้น การแปลความหมายของผลลัพธ์ อาจมีการอ่านข้อมูลที่นำ�เสนอผิดความจริง              

หรือมีการตีความเกินจริง ผู้แปลความหมายควรพิจารณาให้รอบด้าน 

	 การแปลความหมายข้อมูล (Interpreting Data) เป็นการแปลความหมายผลการวิเคราะห์ท่ีได้         

และเชื่อมโยงผลการวิเคราะห์นั้นกับคำ�ถามท่ีสร้างไว้ในตอนต้น โดยคำ�ถามที่ใช้ในทางสถิติที่เป็นการ        

กระตุ้นให้ผู้เรียนเกิดการคิดวิเคราะห์ที่แตกต่างกัน มี 4 แบบ ดังนี้

	 1.	 คำ�ถามที่ประเมินสมรรถนะในเชิงการทำ�งานตามขั้นตอน

	 2.	 คำ�ถามที่ประเมินความเข้าใจเชิงมโนทัศน์

	 3.	 คำ�ถามที่ประเมินความคิดเชิงสถิติ

	 4.	 คำ�ถามที่ประเมินกระบวนการแก้ปัญหาทางสถิติ

	 การแปลความหมายของผลลัพธ์ ขึ้นอยู่กับคำ�ถามท่ีตั้งไว้ การนำ�เสนอข้อมูลในรูปแบบใด แล้วใช้

สถิติใดในการวิเคราะห์ข้อมูล 

	 ตัวอย่างการใช้คา่มัธยฐานของข้อมูลในชีวิตประจำ�วัน เช่น การหาคา่กลางของรายได้ของประชากร 

ควรใชค้า่กลางชนดินีเ้พราะจำ�นวนผูม้รีายไดน้อ้ยมมีากกวา่จำ�นวนผูม้รีายไดม้าก และผูท้ีม่รีายไดม้ากนัน้ 

รายได้ค่อนข้างสูง สมมุติวา่มีคน 7 คน แต่ละคนมีรายได้ต่อปี ดังนี้ 

3,000,000 บาท 24,000 บาท 35,000 บาท 18,000 บาท 50,000 บาท 32,000 บาท และ 40,000 บาท

	 	 ผลบวกของรายได้ของทั้งเจ็ดคนเท่ากับ 	

	 	 3,000,000 + 24,000 + 35,000 + 18,000 + 50,000 + 32,000 + 40,000  =  3,199,000 บาท

	 	 รายได้เฉลี่ยของทั้งเจ็ดคน   3,199,0007   =  457,000  บาท

	 	 เรียงข้อมูลข้างต้นจากมากไปน้อย 

	 	 3,000,000     50,000     40,000     35,000     32,000     24,000     18,000

	 	 จะเห็นว่ามัธยฐานของข้อมูลชุดนี้ คือ 35,000 บาท ซึ่งเป็นตัวแทนดีกว่าค่าเฉลี่ยเลขคณิต

	 	 ค่ากลางของรายได้ของทั้งเจ็ดคน คือ 35,000 บาท

	 	 ดังนั้น มัธยฐานจึงเป็นค่ากลางที่เหมาะสมกับข้อมูลที่มีค่าแตกต่างกันมาก

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



   กิจกรรม		 การนำ�เสนอข้อมูลในรูปแบบที่เหมาะสม
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	 นัักเรีียนแต่่ละคนสอบถามเพื่่�อนนัักเรีียน 10 คน เกี่่�ยวกัับข้้อมููลต่่อไปนี้้�

	 	 1.	 เงิินออมของนัักเรีียนที่่�เหลืือจากการใช้้จ่่ายเงิิน

	 	 	 ในการมาโรงเรีียนตั้้�งแต่่วัันจัันทร์์ถึึงวัันศุุกร์์

	 	 	 เป็็นเวลา 5 วััน

	 	 2.	 ขนาดรองเท้้าที่่�นัักเรีียนสวม

	 	 3.	 ความสููงของนัักเรีียน

	 	 4.	 สีีที่่�นัักเรีียนชอบ

	 นัักเรีียนจะนำเสนอข้้อมููลในแต่่ละข้้อด้้วยค่่ากลางอะไร และคำนวณค่่ากลางของข้้อมููล
1.	 เงิินออมของนัักเรีียนที่่�เหลืือจากการใช้้จ่่ายเงิินในการมาโรงเรีียนตั้้�งแต่่วัันจัันทร์์ถึึงวัันศุุกร์์เป็็นเวลา 	
	 5 วััน
	
	
	
	
2.	 ขนาดรองเท้้าที่่�นักเรีียนสวม
	
	
	
	
3.	 ความสููงของนัักเรีียน
	
	
	
	
4.	 สีีที่่�นัักเรีียนชอบ		
	
	
	
	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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1.	 เขียน✓ หน้าข้อความที่ถูกต้อง และเขียน ✗ หน้าข้อความที่ผิด

	 1)	 ในข้อมูลชุดเดียวกัน ค่าเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยม ย่อมเป็นค่าเดียวกัน

	 2)	 ฐานนิยมของข้อมูลชุดใดชุดหนึ่งอาจมีมากกว่า 1 ค่าก็ได้

	 3)	 ถ้ามีข้อมูล 101 ตัว มัธยฐานจะเป็นตำ�แหน่งที่ 51 เมื่อเรียงข้อมูลจากมากไปน้อย

	 	 	 	 หรือเรียงจากน้อยไปมาก

	 4)	 ถ้ามีข้อมูล 10 ตัว มัธยฐาน คือ ข้อมูลตัวที่ 5 และ 6

	 5)	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิตของข้อมูล 3 ตัว หาได้จาก 
ข้อมูลตัวที่ 1 + ข้อมูลตัวที่ 2

2

	 6)	 ข้อมูล	 13	 14	 17	 10	 11	 เป็นข้อมูลที่ไม่มีฐานนิยม

	 7)	 ข้อมูล	 12	 13	 10	  6	 15	 มีมัธยฐาน คือ 10

	 8)	 นักเรียน 5 คน มีอายุ 12 ปี จำ�นวน 3 คน และอายุ 14 ปี จำ�นวน 2 คน 

	 	 	 	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิตเท่ากับ 12 ปี

	 9)	 คนงาน 4 คน มีความสูง 162 เซนติเมตร จำ�นวน 3 คน และอีก 1 คน 

	 	 	 	 สูง 167 เซนติเมตร ข้อมูลนี้มีมัธยฐานและฐานนิยมเท่ากัน

	 10)	 ถ้ามีข้อมูลเพียง 3 ตัว จะไม่สามารถหาฐานนิยมได้

2.	 เติมคำ�ตอบลงในช่องว่าง

	 1)	 นักเรียนกลุ่มหนึ่งมีนํ้ำ�หนักเป็นหน่วยกิโลกรัม ดังนี้  

	 	 32   37   35   38   42   39

	 	 (1)	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิต 

	 	 (2)	 มัธยฐาน 

	 	 (3)	 ฐานนิยม 

	 2)	 นักเรียนห้องหนึ่งสอบภาษาไทยได้คะแนน ดังนี้

	 	 นักเรียน	  5	 คน	 	 ได้คะแนนคนละ	 35	 คะแนน

	 	 นักเรียน	 15	 คน 	 	 ได้คะแนนคนละ	 41	 คะแนน

	 	 นักเรียน	 25	 คน	 	 ได้คะแนนคนละ	 45	 คะแนน

	 	 (1)	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิต 

	 	 (2)	 มัธยฐาน  

	 	 (3)	 ฐานนิยม  

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 3)	 อายุ (ปี) ของนักท่องเที่ยว 9 คน เป็นดังนี้ 

	 	 37   48   52   45   48   39   41   48   50

	 	 (1)	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิต 

	 	 (2)	 มัธยฐาน 

	 	 (3)	 ฐานนิยม 

	 4)	 ในช่วงปิดภาคเรียนเด็กชายเก่งรับจ้างขายสินค้าในห้างสรรพสินค้าแห่งหนึ่งเป็นเวลา 30 วัน 

	 	 7 วันแรกเขาได้ค่าจ้างวันละ 100 บาท อีก 10 วันต่อมาได้ค่าจ้างวันละ 120 บาท

 	 	 นอกนั้นได้ค่าจ้างวันละ 150 บาท

	 	 (1)	 เด็กชายเก่งได้ค่าจ้างเฉลี่ยวันละ  บาท

	 	 (2)	 มัธยฐานของข้อมูลชุดนี้ คือ  บาท

	 	 (3)	 ส่วนใหญ่เด็กชายเก่งได้ค่าจ้างวันละ	  บาท

	 5)	 ในการขายเสื้อผ้า 4 วัน ของนายรักษ์ มีรายได้ดังนี้

	 	 วันที่ 1	 ได้เงิน	 35,000	 บาท

	 	 วันที่ 2	 ได้เงิน	 27,500	 บาท

	 	 วันที่ 3	 ได้เงิน	 32,500	 บาท

	 	 วันที่ 4	 ได้เงิน	 40,600	 บาท

	 	 (1)	 เฉลี่ยแล้วนายรักษ์ขายเสื้อผ้าได้วันละ  บาท

	 	 (2)	 มัธยฐาน  

	 	 (3)	 ฐานนิยม 

3.	 หาค่าเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยมของข้อมูลต่อไปนี้

	 40	 51	 72	 80	 46	 53	 87	 75	 56	 40
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบทดสอบหนแบบทดสอบหน่่วยการเรวยการเรีียนรูยนรู้้ทท่่ีี  1   1 
 24 - 30 ดีมาก
 21 - 23 ดี
   18 - 20 พอใช้
ตํา่กวา่ 18 ควรปรบัปรุง

ฉันได้  คะแนน

ตอนที่ 1  ระบายวงกลมตัวเลือกที่เป็นคำาตอบที่ถูกต้อง	 1 2 3 	หรือ	 4   

	 	 	 (ข้อละ	1	คะแนน)
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	 1.	 ข้อใดแสดงแผนภ�พต้น	-	ใบของข้อมูลต่อไปนี้ได้ถูกต้อง

	 	 59					42					47					53					43					42					38					55					53					50					61					42					41					60					57

	 	 1 	 ต้น	 ใบ
 3	 8
 4	 1					2					2					2					3				7
 5	 0					3					3					5					7				9
 6	 0					1

	 	

	 	 2 	 ต้น	 ใบ
 3	 8
 4	 1					2					2					3					3				7
 5	 0					3					3					5					7				9
 6	 0					1

	 	 3 	 ต้น	 ใบ
 3	 8
 4	 1					2					2					2					3				7
 5	 0					3					3					3					7				9
 6	 0					1

	 	

  4 	 ต้น	 ใบ
 3	 8
 4	 1					2					2					3					3				7
 5	 0					3					3					3					7				9
 6	 0					1

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 ต้น	 ใบ
	 2	 1
	 3	 0     0     4     4     7    8
	 5	 0     2     2     2     2    3    3

	 ต้น	 ใบ
	 4	 3     7
	 5	 0     6
	 6	 0     4     5
	 7	 2     5
	 8	 7     7     8
	 9	 2     5
  10	 0 

1	 2	  3	    4	    5	      6	       7	        8	          9
ชั่วโมง
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	 2.	 หาฐานนิยมจากแผนภาพจุดที่แสดงเวลา (ชั่วโมง) ที่คนกลุ่มหนึ่งใช้ในการอ่านหนังสือ	

	 	 เพื่อความเพลิดเพลินในเวลา 1 สัปดาห์

	 	 1 	 4 ชั่วโมง	 	 	 	 	 	 	 	 2 	 6 ชั่วโมง	 	

	 	 3 	 7 ชั่วโมง	 	 	 	 	 	 	 	 4 	 9 ชั่วโมง

	 3.	

	 	 จากแผนภาพต้น - ใบ ม ี52 กี่จำ�นวน

	 	 1 	 3 จำ�นวน		 	 	 	 	 	 	 2 	 4 จำ�นวน	

	 	 3 	 5 จำ�นวน		 	 	 	 	 	 	 4 	 6 จำ�นวน

	 	 ใช้แผนภาพต้น - ใบ ตอบคำ�ถามข้อ 4.-5.

	 4.	 มีจำ�นวนข้อมูลทั้งหมดเทา่กับข้อใด

	 	 1 	 15 จำ�นวน	 	 	 	 	 	 	 2 	 18 จำ�นวน	

	 	 3 	 20 จำ�นวน	 	 	 	 	 	 	 4 	 22 จำ�นวน	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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	 5.	 จำ�นวนที่มากที่สุดมากกว่าจำ�นวนที่น้อยที่สุดเทา่กับข้อใด

	 	 1 	 48	 	 	 	 	 	 	 	 	 2 	 52	 	

	 	 3 	 57	 	 	 	 	 	 	 	 	 4 	 59

	 6.	 คะแนนทดสอบย่อยของนักเรียน 8 คน เป็นดังนี้  

	 	 4   5   7   8   4   8   4   8  

	 	 ข้อใดถูกต้อง

	 	 1 	 ฐานนิยม คือ 4 คะแนน 

	 	 2 	 ฐานนิยม คือ 7 คะแนน

	 	 3 	 คา่เฉลี่ยเลขคณิต คือ 5 คะแนน

	 	 4 	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิตและมัธยฐานเท่ากัน คือ 6 คะแนน

	 7.	 คนงานก่อสรา้ง 6 คน มีรายได้เป็นบาทต่อวัน ดังนี้

	 	 120   135   115   200   172   180

	 	 ข้อใดถูกต้อง

	 	 1 	 คา่เฉลี่ยเลขคณิตประมาณ 153.67 บาทต่อวัน	

	 	 2 	 มัธยฐานประมาณ 135.50 บาทต่อวัน

	 	 3 	 ฐานนิยมประมาณ 15.50 บาทต่อวัน	 	 	 	

	 	 4 	 มัธยฐานและฐานนิยมมีคา่เท่ากัน

	 8.	 ข้อมูลต่อไปนี้แสดงรายจ่าย (บาท) ของร้านอาหารแห่งหนึ่งในระยะเวลา 7 วัน

	 	 15,300     14,750     15,800     16,500     16,200     15,800     14,950

	 	 ข้อใดถูกต้อง

	 	 1 	 คา่เฉลี่ยเลขคณิต คือ 15,600 บาท	 	 	

	 	 2 	 มัธยฐาน คือ 16,500 บาท

	 	 3 	 ฐานนิยม คือ 15,614 บาท	 	 	 	 	

	 	 4 	 มัธยฐานและฐานนิยมมีคา่เท่ากัน

	 9.	 ข้อมูลชุดหนึ่งมี 9 ตัว ดังนี ้  

	 	 A    A    29    25    34    22    20    30    30 

	 	 ค่าเฉลี่ยเลขคณิตของข้อมูลชุดนี้เทา่กับ 30 ดังนั้น A มีค่าเท่าใด

	 	 1 	 30	 	 	 	 	 	 	 	 	 2 	 34

	 	 3 	 40	 	 	 	 	 	 	 	 	 4 	 42

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 เบอร์รองเท้า	      ความถี่ (คน)

	 	 8	 	 	 23

	 	 9	 	 	 45

	 	 10	 	 	 21

	 	 11	 	 	 11
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1.	 สมเดชสอบภาษาอังกฤษครั้งที่ 1 2 3 4 5 6 ได้คะแนนตามลำ�ดับ ดังนี้

	 45    48    42    50    49    42

	 1)	 ในการสอบ 6 ครั้งนี้ เขาได้คะแนนเฉลี่ยภาษาอังกฤษเท่ากับ  คะแนน

	 2)	 ถ้าเขาต้องการให้ได้คะแนนเฉลี่ยในการสอบ 7 ครั้ง เป็น 48 คะแนน เขาจะต้องทำ�คะแนนสอบ 	

	 	 ภาษาอังกฤษครั้งที่ 7 ให้ได้  คะแนน

2.	 อาจารย์คนหนึ่งหาคะแนนเฉลี่ยของผลการสอบภาษาไทยของนักเรียนทั้งหมด 50 คน 

	 ได้ 59 คะแนน แต่เมื่อมาตรวจสอบปรากฏว่า อ่านข้อมูลของนักเรียนผิดไป 2 คน กล่าวคือ 

	 นักเรียนได้คะแนน 54 คะแนน อ่านเป็น 51 คะแนน และนักเรียนได้คะแนน 55 คะแนน 

	 อ่านเป็น 65 คะแนน ดังนั้น คะแนนเฉลี่ยที่ถูกต้องเท่ากับ  คะแนน

3.	 ข้อมูลชุดหนึ่งมี 7 ตัว คือ  x    x + 2   28   25   30   28   30  และหาค่าเฉลี่ยเลขคณิตได้ 29

	 1)	 x คือ   	 	 2)	 ฐานนิยม คือ 		 	 3)	   มัธยฐาน คือ 

4.	 นักศึกษาปริญญาเอกสาขาคณิตศาสตร์ศึกษาจำ�นวน 5 คน มีอายุ (ปี) ดังนี้

	 42    38    44    40    39	  

	 1)	 อายุเฉลี่ยของนักศึกษากลุ่มนี้เท่ากับ   ปี

	 2)	 ถ้ามีนักศึกษามาเพิ่มอีก 2 คน ซึ่งทั้งสองคนมีอายุ 44 ปีเท่ากัน

	 	 อายุเฉลี่ยของนักศึกษากลุ่มนี้ประมาณ  ปี

	 3)	 มัธยฐานของอายุของนักเรียนทั้ง 7 คน คือ  ปี

	 4)	 ฐานนิยมของอายุของนักศึกษาทั้ง 7 คน คือ  ปี

ตอนที่ 2		 เติมคำ�ตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง (คำ�ตอบละ 1 คะแนน)

	10.	 จากการสำ�รวจเบอร์รองเทา้ของนักเรียนชาย 100 คน ปรากฏผล ดังนี้ 

	 	 ฐานนิยมของข้อมูลชุดนี้คือรองเทา้เบอร์อะไร

	 	 1 	 8	 	 	 	 	 	 	 	 	 2 	 9

	 	 3 	 10	 	 	 	 	 	 	 	 	 4 	 11

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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ตอนที่ 3		 แสดงวิธีทำ� (ข้อละ 5 คะแนน)

1.	 จำ�นวนหนังสือ (เล่ม) ที่นักเรียนยืมจากห้องสมุดของโรงเรียนแห่งหนึ่งในเวลา 1 เดือน เป็นดังนี้

	 7   0   1   4   2   3   5   5   6   0

	 3   1   7   3   4   1   5   1   7   2

	 7   3   4   2   5   4   7   2   3   7

	 เขยีนแผนภาพจดุแสดงจำ�นวนนกัเรยีนทีย่มืหนงัสอืจากหอ้งสมดุ และอยากทราบวา่จำ�นวนนกัเรยีน	

	 ที่ยืมหนังสือจากห้องสมุดมากกว่า 4 เล่ม มีกี่คน

	

	

	

	

	

	

	

2.	 จากการชั่งนํ้าหนักผลส้ม (กรัม) แต่ละผลมีนํ้าหนัก ดังนี้

	 95     106   112   135   120   105   118   124   105   130   

	 115   128   134   110   126   120   140   98     111   130

	 สร้างแผนภาพต้น - ใบ แสดงนํ้าหนักของผลส้ม และผลส้มที่มีนํ้าหนักอย่างน้อย 120 กรัม 

	 มีทั้งหมดกี่เปอร์เซ็นต์ของส้มทั้งหมด

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ความเท่่ากัันทุ่กัประกัาร

   รูปสองรูปเท่ากันทุกประการ ก็ต่อเมื่อนำารูปหนึ่งซ้อนทับบนอีกรูปหนึ่งได้สนิทพอดี

ตัวชี้วัดปล�ยท�ง

ค 2.2 ม.2/4
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หน�วยการเรียนรูที่  

่ากันทุกประการความเทความเท่่ากากัันทุกประการนทุกประการ

  ในชีวิตประจำาวันของเรา จะพบเห็นสิ่งของท่ีเท่ากัน เหมือนกันทั้งขนาด และรูปร่างมากมาย                          

นับไม่ถ้วน การทำากิจกรรม การประกอบกิจการอาชีพต่าง ๆ ต้องอาศัยความเท่ากันของขนาดและ                      

รูปร่างมาใช้ในการผลิตสินค้าจำานวนมาก ๆ เพื่อสามารถบริการให้คนท่ัวไปได้ใช้ประโยชน์ในการซ้ือขาย 

และการแลกเปลี่ยน เพื่อการอุปโภคและบริโภค สิ่งต่าง ๆ เหล่านี้ อาจเป็นรูปเรขาคณิตหรือไม่ใช่                       

รูปเรขาคณิต ซึ่งเห็นได้มากมายทั่วไป เช่น

  ธนบัตรที่มีค่าเท่ากัน จะมีขนาดเท่ากันและรูปร่างเหมือนกัน ธนบัตรใบละหนึ่งพันบาท                  

เมื่อนำามาวางซ้อนกัน จะทับกันได้สนิทพอดี

  ถ้าเป็นสิ่งของที่มีสีต่างกัน แต่มีรูปร่างและขนาดเท่ากัน เช่น ดอกไม้ประดิษฐ์ 

รูปที่ 1 รูปที่ 2

  รูปที่ 1  ดอกไม้สีเหลือง

  รูปที่ 2  ดอกไม้สีฟา

  ถ้านำารูปทั้งสองมาวางซ้อนกัน จะทับกันได้สนิทพอดี เมื่อนำาไปประกอบเป็นส่วนของ

ดอกไม้ประดิษฐ์ จะได้ดอกไม้ประดิษฐ์สีเหลืองและดอกไม้สีฟาที่มีขนาดรูปร่างเท่ากัน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



1. ความเท่่ากัันทุ่กัประกัารของรูปเรขาคณิต่

นักเรียนจะใช้กระดาษลอกลายลอกรูปแต่ละรูปและนำาไปทับกับรูปต่าง ๆ หรือจะใช้วิธีตัดกระดาษ 

นำาไปทับกับรูปต่าง ๆ จะพบว่า

 1) รูป A ซ้อนทับรูป C ได้สนิทพอดี  แสดงว่า รูป A =~ รูป C

 2) รูป B ซ้อนทับรูป D ได้สนิทพอดี  แสดงว่า รูป B =~ รูป D

สื่อ QR CODE

ความเทากันทุกประการ 
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นำารูปทั้งสองมาวางซ้อนกัน จะทับกัน

ได้สนิทพอดี แสดงว่า รูป A และรูป B 

เท่ากันทุกประการ ใช้สัญลักษณ์ =~

แสดงความเท่ากันทุกประการ 
รูป A          รูป B

  เขียนเป็นสัญลักษณ์ได้ว่า รูป A =~ รูป B

  จากบทนิยามข้างต้น
  ถ้ารูปสองรูปเท่ากันทุกประการแล้ว จะวางซ้อนกันทับกันได้สนิทพอดี หรือถ้ารูปสองรูปวาง
ซ้อนกัน ทับกันได้สนิทพอดีแล้ว รูปสองรูปจะเท่ากันทุกประการ

A B C D

 นักเรียนพิจารณารูปต่อไปนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 1.1	 ความเท่่ากัันทุุกประการของส่่วนของเส้้นตรง
		  จากบทนยิามความเท่ากนัทุกประการ การพจิารณาความเทา่กนัทกุประการของสว่นของเสน้ตรง 

จะพิจารณาได้จาก

A

B

C D

		  ถ้ามุม ABC และมุม DEF วางซ้อนกันได้และทับกันสนิทพอดี

		  แสดงว่า มุม ABC และมุม DEF มีขนาดเท่ากัน 

B EC

A

F

D

	       ส่วนของเส้นตรงสองเส้นเท่ากันทุกประการ ก็ต่อเม่ือส่วนของเส้นตรงท้ังสองเส้นน้ันยาวเท่ากัน

	       มุมสองมุมเท่ากันทุกประการ ก็ต่อเมื่อมุมทั้งสองนั้นมีขนาดเท่ากัน
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		  ถ้า AB และ CD เท่ากันทุกประการแล้ว 

จะนำ�มาวางซ้อนกันและทับกันได้สนิทพอดี

		  หรือถ้านำ� AB และ CD มาวางซ้อนกัน

จะทับกันได้สนิทพอดี แสดงว่า  AB  =~  CD 

	 1.2	 ความเท่่ากัันทุุกประการของมุุม

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 1
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1.	 พิจารณารูปที่กำ�หนดต่อไปนี้ แล้วตอบว่า รูปคู่ใดที่เท่ากันทุกประการ รูปคู่ใดที่ไม่เท่ากันทุกประการ

	 1)

	 2)

	 3)	

	 4)

A
B

C D

E F

I

J

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



A

C

A

B

D

2 ซม. 20 มม.

B
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	 5)

	 6)

	 7)	

	 8)	

K

L

M N

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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         1.3	ความเท่่ากัันทุ่กัประกัารของรูปส่ามเหลี่ยม
  พิจารณารูปสามเหลี่ยม ABC

A

B

C

 จากรูป รูปสามเหลี่ยม ABC ประกอบด้วยด้านท้ังสาม คือ AB, BC และ CA  ซ่ึงเกิดขึ้น

จากการเชื่อมต่อจุด A จุด B และจุด C ที่ไม่อยู่บนเส้นตรงเดียวกัน  Â  B^  และ  C^  เป็นมุมทั้งสามของ

รูปสามเหลี่ยม ABC

A B

C

X Y

Z

พิจารณา △ABC =~ △XYZ

 ตรวจสอบความยาวของด้าน จะได้ว่า

 AB = YX,  BC = YZ  และ  CA = ZX

 ตรวจสอบขนาดของมุม จะได้ว่า

BC^A = YZ^X,  CA^ B = ZX^Y  และ  AB^C = XY^ Z

 ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากันทุกประการ แล้วด้านคู่ที่สมนัยกันและมุมคู่ท่ีสมนัยกันของ

รูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูปนั้นมีขนาดเท่ากันเป็นคู่ ๆ 

   เรียก ด้านที่ยาวเท่ากันแต่ละคู่ว่าเป็น ด้�นที่สมนัยกัน

        AB  สมนัยกับ XY

        BC  สมนัยกับ  YZ

        CA  สมนัยกับ  ZX

ดานที่สมนัยกัน คือ
ดานที่อยูตรงขามกับ

มุมที่สมนัยกัน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่าง

A

B

C

D

E

F

		  รูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากันทุกประการ ก็ต่อเมื่อ ด้านคู่ที่สมนัยกันและมุมคู่ที่สมนัยกัน 

		  ของรูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูปนั้นมีขนาดเท่ากันเป็นคู่ ๆ
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		       กำ�หนด △ABC  =~ △DEF 

	 เขียนมุมคู่ที่สมนัยกันและด้านคู่ที่สมนัยกันมีขนาดเท่ากัน 

    วิธีทำ�				   พิจารณา  △ABC  =~ △DEF  จะได้ว่า

					     เขียนมุมคู่ที่สมนัยกันและด้านคู่ที่สมนัยกันมีขนาดเท่ากัน ดังนี้

					     มุมสมนัย	 AB
^

C 	 =	 DE
^

F			 

								        BC
^

A	 =	 EF
^

D						    

								        CA
^

B 	 =	 FD
^

E				     		

					     ด้านสมนัย	  AB  	 =   DE

								           BC  	 =   EF

								          CA  	 =   FD

			   เรียก มุมที่มีขนาดเท่ากันแต่ละคู่ว่าเป็น มุมที่สมนัยกัน

						      CA
^

B 	 สมนัยกับ 	 ZX
^

Y

						      AB
^

C  	สมนัยกับ 	 XY
^

Z

						      BC
^

A  	สมนัยกับ 	 YZ
^

X

	 ในทางกลับกัน ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีด้านคู่ท่ีสมนัยกันยาวเท่ากัน มีมุมคู่ท่ีสมนัยกันมีขนาด 

เท่ากัน แล้วรูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 2

A B

C

Z X

Y

1.	 จากรูปที่กำ�หนด รูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากันทุกประการ เขียนด้านที่สมนัยกันและมุมที่สมนัยกัน

	 ให้ถูกต้อง
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		  CB	   สมนัยกับ	 		  CA^B	 สมนัยกับ 	

		  AC	   สมนัยกับ	 		  AB^C	 สมนัยกับ 	

		  BA    สมนัยกับ	 		  BC^A	 สมนัยกับ 		

2.	 จากรูปที่กำ�หนด △ABC =~ △ABD เติมข้อความให้ถูกต้อง

			   CB		 =	 			   CA
^

B	 =	

			   AC		 =	 			   AB
^

C	 =	

			   AB		 =	 			   BC
^

A	 =	

BA

C

D

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



  2.	 	 ความเท่่ากัันทุุกประการของรููปสามเหลี่่�ยมสองรููป
			ที่   �มีีความสััมพัันธ์แ์บบต่่างๆ 

A B

C

X Y

Z

		  ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปใด ๆ มีด้านที่สมนัยกันยาวเท่ากันสองคู่ และมีมุมในระหว่างด้าน 

		  คู่ที่ยาวเท่ากันมีขนาดเท่ากันแล้ว รูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ เป็นความ 

		  สัมพันธ์แบบ ด้าน-มุม-ด้าน หรือ ด.ม.ด.
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		  การตรวจสอบการเท่ากนัทุกประการของรูปสามเหลีย่มสองรูป โดยอาศยับทนยิามความเทา่กนั

ทุกประการของรูปสามเหลี่ยมท่ีตรวจสอบการเท่ากันของด้านที่สมนัยกัน 3 คู่ และการเท่ากันของมุม 

ที่สมนัยกันอีก 3 คู่นั้น ไม่ต้องนำ�รูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูปมาวางซ้อนกัน แต่ใช้ความสัมพันธ์ของ 

รูปสามเหลี่ยมใน 3 ลักษณะ ดังนี้

		  1)	 รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์แบบ  ด้าน-มุม-ด้าน

		  2)	 รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์แบบ  มุม-ด้าน-มุม

		  3)	 รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์แบบ  ด้าน-ด้าน-ด้าน

         2.1	รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์แบบ ด้าน-มุม-ด้าน (ด.ม.ด.)
		  นักเรียนพิจารณารูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีด้านท่ีสมนัยกันยาวเท่ากัน 2 คู่ และมุมใน           

ระหว่างด้านคู่ที่ยาวเท่ากันมีขนาดเท่ากัน 1 คู่ ดังนี้

		  ทดลองใช้กระดาษลอกลายตรวจสอบว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความเท่ากันทุกประการ            

หรือไม่

		  จะได้  CB = ZY,  BA = YX  และ  AB
^

C = XY
^

Z

		  แสดงว่า △ABC =~ △XYZ

		  จากรูปสามเหลี่ยมสองรูปข้างต้น เป็นการกำ�หนดด้านคู่ท่ีสมนัยกันยาวเท่ากัน 2 คู่ และ               

มุมคู่ที่สมนัยกันมีขนาดเท่ากัน 1 คู่ โดยมุมคู่ที่มีขนาดเท่ากันนั้นเป็นมุมระหว่างด้านคู่ที่ยาวเท่ากัน  เรียก

รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์กันแบบนี้ว่า ความสัมพันธ์แบบ ด้าน-มุม-ด้าน (ด.ม.ด.)                 

และจะทำ�ให้เกิดผลที่ตามมา คือ ด้านที่สมนัยกันที่เหลืออีก 1 คู่ จะยาวเท่ากัน และมุมคู่ที่สมนัยกันที่เหลือ 

อีก 2 คู่ จะมีขนาดเท่ากัน เป็นคู่ ๆ 

		  รูปสามเหลี่ยมท่ีมีความสัมพันธ์กันแบบ ด้าน-มุม-ด้าน จะเท่ากันทุกประการ ซ่ึงเป็นไป 

ตามสมบัติต่อไปนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2

A B

C

D E

F
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ตัวอย่างที่ 1				     จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า △PQR  =~ △KLM

P Q

R

K L

M

กำ�หนดให	้		   PR = KM, QP = LK  และ  RP
^

Q = MK
^

L

ต้องพิสูจน์วา่ 		  △PQR  =~ △KLM

พิสูจน์				   1)	 PR	 =	 KM			  (กำ�หนดให้)

				    2)	 RP
^

Q	=	 MK
^

L		  (กำ�หนดให้)

				    3)	 QP	 =	 LK			   (กำ�หนดให้)

				    4)	 △PQR  =~ △KLM	 (ด.ม.ด.)

				     จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า AB = DE

  กำ�หนดให้		  AC = DF,  CB = FE   และ  BC
^

A = EF
^

D

  ต้องพิสูจน์วา่ 		 AB = DE

  พิสูจน์			   1)	 AC		 =	 DF			  (กำ�หนดให้)

				    2)	 BC
^

A	 =	 EF
^

D		  (กำ�หนดให้)

				    3)	 CB		 =	 FE			  (กำ�หนดให้)

				    4)	 △ABC =~ △DEF		 (ด.ม.ด.)

				    5)	 AB		 =	 DE			  (ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม

											           ที่เท่ากันทุกประการ จะยาวเท่ากัน)

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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		  	 	 กำ�หนด   ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน

				    และเส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนานแบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน ดังรูป

				    พิสูจน์ว่า 1^ = 2^ และ 3^ = 4^

ตัวอย่างที่ 3

A B

CD

1

23

4

กำ�หนดให้			   ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน

				    มีเส้นทแยงมุม AC และ BD ตัดกันที่จุด O

				    มี DO = BO และ OA = OC

ต้องพิสูจน์วา่		  1^ = 2^ และ 3 ^ = 4^

พิสูจน์				   พิจารณา △AOD และ △COB

				    1)	 DO	 =	 BO		  (เส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน 

										          แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน)

			    	 2)	 AO^D	 =	 CO^B		  (มุมตรงข้ามของเส้นตัดมีขนาดเท่ากัน)

			    	 3)	 OA	 =	 OC		  (เส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน

										          แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน)

				    4)  △AOD =~ △COB	 (ด.ม.ด.)

				    5)   1^ = 2^ และ 3^ = 4^	 (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม

										          ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน)

O

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 3

	 1)

A

B

C F

E

D

A B

C

D

E

	 2)

A B

CD

65

1.	 จากรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่ารูปสามเหลี่ยมคู่ใดที่เท่ากันทุกประการ

	 ด้วยความสัมพันธ์แบบ ด้าน-มุม-ด้าน

	 3)

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



A

B C

D
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	 4)
A

B C

D

EF

A

B C

D
	 5)

2.	 จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า △ABC =~ △DBC ด้วยความสัมพันธ์แบบ ด้าน-มุม-ด้าน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



P

Q

R

S

M

L

X Y

Z

O
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3.	 จากรูปที่กำ�หนด PS = PM และ SR = MQ พิสูจน์ว่า △PQS =~ △PRM

4.	 จากรูปที่กำ�หนด △XYZ เป็นรูปสามเหล่ียมหน้าจ่ัว และ ZO เป็นส่วนของเส้นตรงท่ีแบ่งครึ่ง 

	 มุมยอดของรูปสามเหลี่ยม พิสูจน์ว่า XO = YO

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



A B

C D

O
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5.	 จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า AB = DC

A

B

C

D

6.	 กำ�หนด  ABCD ม ีBA = DA และ CB = CD พิสูจน์ว่า △ABC  =~ △ADC 

	 ด้วยความสัมพันธ์แบบ ด้าน-มุม-ด้าน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



P

Q

R

S A
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A B

CD

X Y

7.	 กำ�หนด  ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน มีจุด X และจุด Y เป็นจุดกึ่งกลางด้าน AD

	 และ BC ตามลำ�ดับ พิสูจน์ว่า △ABY  =~ △CDX ด้วยความสัมพันธ์แบบ ด้าน-มุม-ด้าน

8.	 จากรูปที่กำ�หนด จุด Q จุด R และจุด S บนระนาบ A ถ้ากำ�หนด QS = QR และ PQ̂S = PQ̂R 

	 พิสูจน์ว่า PS = PR

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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         2.2	 รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์แบบ มุม-ด้าน-มุม (ม.ด.ม.)
		  นักเรียนพิจารณารูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีมีมุมท่ีสมนัยกันมีขนาดเท่ากัน 2 คู่ และด้านที่เป็น  

แขนร่วมของมุมคู่ที่มีขนาดเท่ากันยาวเท่ากัน 1 คู่ ดังนี้

		  ทดลองใช้กระดาษลอกลายตรวจสอบว่ารูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูปมีความเท่ากันทุกประการ                   

หรือไม่

		  จะได้  CA
^

B = FD
^

E,  AB
^

C = DE
^

F  และ  BA = ED

		  แสดงว่า △ABC  =~  △DEF	

		  จากรูปสามเหลี่ยมสองรูปข้างต้น เป็นการกำ�หนดมุมคู่ท่ีสมนัยกันมีขนาดเท่ากัน 2 คู่ และ       

ด้านคู่ท่ีสมนัยกันยาวเท่ากัน 1 คู่ โดยด้านคู่ที่ยาวเท่ากันนั้นเป็นด้านระหว่างมุมคู่ที่มีขนาดเท่ากัน  

เรียกรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์แบบนี้ว่า ความสัมพันธ์แบบ มุม-ด้าน-มุม (ม.ด.ม.) และ 

ทำ�ให้เกิดผลที่ตามมา คือ มุมคู่ที่สมนัยกันที่เหลืออีก 1 คู่ มีขนาดเท่ากัน และด้านคู่ที่สมนัยกันที่เหลืออีก 

2 คู่ จะมีความยาวเท่ากัน เป็นคู่ ๆ 

		  รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์แบบ มุม-ด้าน-มุม จะเท่ากันทุกประการ ซ่ึงเป็นไป 

ตามสมบัติดังต่อไปนี้

A B

C

D E

F

ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปใด ๆ มีมุมท่ีสมนัยกัน มีขนาดเท่ากันสองคู่ และด้านซ่ึงเป็น 

แขนร่วมของมุมทั้งสองยาวเท่ากันแล้ว รูปสามเหลี่ยมสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ 

เป็นความสัมพันธ์แบบ มุม-ด้าน-มุม หรือ ม.ด.ม.

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2

A B

C

X Y

Z

71

				       จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า△XYZ =~ △PQR 

		

กำ�หนดให	้		  YZ
^

X =	QR
^

P,    XY
^

Z = PQ
^

R  และ  ZY = RQ	    

ต้องพิสูจน์ว่า		  △XYZ =~ △PQR

พิสูจน์				   1)	 YZ
^

X	 =	 QR
^

P		  (กำ�หนดให้)

				    2)	 ZY		 =	 RQ			  (กำ�หนดให้)

				    3)	  XY
^

Z	 =	 PQ
^

R		  (กำ�หนดให้)

				    4)	 △XYZ =~  △PQR		 (ม.ด.ม.)

X Y

Z

PQ

R

ตัวอย่างที่ 1

				    จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า BA = YX

  กำ�หนดให้		  BC
^

A =	YZ
^

X,   CA
^

B = ZX
^

Y  และ  AC = XZ		

  ต้องพิสูจน์วา่ 		 BA	= YX

   พิสูจน	์ 		  1)	 BC
^

A	 =	 YZ
^

X		  (กำ�หนดให้)

				    2)	 AC		 =	 XZ			  (กำ�หนดให้)

				    3)	 CA
^

B	 =	 ZX
^

Y		  (กำ�หนดให้)

				    4)	 △ABC =~ △XYZ		 (ม.ด.ม.)

				    5)	 BA		 =	 YX			  (ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม

											           ที่เท่ากันทุกประการ จะยาวเท่ากัน)

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 3

แบบฝึกหัดที่ 4

A B

CD

E

F

21

72

			   	 กำ�หนด    ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส มี 1
^

 = 2
^

 ดังรูป 

				    พิสูจน์ว่า BE = BF

กำ�หนดให	้		    ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส มี DB เป็นเส้นทแยงมุม และ 1
^

 = 2
^

ต้องพิสูจน์วา่ 		 BE = BF

พิสูจน์				   พิจารณา △EBD และ △FBD

				    1)	  1
^

		  =	 2
^

			   (กำ�หนดให้)

				    2)	  DB	 =	 DB			  (DB เป็นด้านร่วม)

				    3)	  EB
^

D	 =	 FB
^

D		  (เส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส จะแบ่งคร่ึง 

											           มุมฉาก)

				    4)	 △EBD =~ △FBD		 (ม.ด.ม.)

				    5)	  BE	 =	 BF			  (ด้านคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยมที่เท่ากัน

											           ทุกประการจะยาวเท่ากัน)

1.	 จากรูปที่กำ�หนด รูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากันทุกประการ เติมข้อความให้ถูกต้อง

		  MF
^

L	 =	 		  เหตุผล 

		  LF		 =	 		  เหตุผล 

		  FL
^

M	 =	 		  เหตุผล 

           △FLM  =~ △XYZ 			   เหตุผล 

M

F
L

Z

X Y

	 1)

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



A B

C

D

E

	 3)

	 	 AB
^

C	 =	 	 เหตุผล 

											         

		  CB		 =	 	 เหตุผล 

											         

		  BC
^

A	 =	 	 เหตุผล 

											         

		  △ABC =~ △EDC		  เหตุผล 

											         

	 	 EA
^

B	 =	 	 เหตุผล 

											         

		  BA		 =	 	 เหตุผล 

											         

		  AB
^

E	 =	 	 เหตุผล 

											         

		  △ABE  =~ △CBD		  เหตุผล 
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D

E

C

A

B

	 2)

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	

A

B

C

D

A B

C

D

X Y
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2.	 จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า △ABD  =~ △CBD ด้วยความสัมพันธ์แบบ มุม-ด้าน-มุม

3.	 จากรูปที่กำ�หนด CD แบ่งครึ่ง AĈB มี DX ∟ AC ที่จุด X และ DY ∟ BC ที่จุด Y

	 พิสูจน์ว่า △XDC  =~ △YDC ด้วยความสัมพันธ์แบบ มุม-ด้าน-มุม

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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4.	 จากรูปที่กำ�หนด DG = CH, GD̂A = HĈB มี AG ∟ DK และ BH ∟ CK พิสูจน์ว่า AD = BC

A B

CD

G
K

H

5.	 จากรูปที่กำ�หนด ED̂F = FÊD, AD̂B = BÂD และ DA = DE พิสูจน์ว่า AB = EF

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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6.	 จากรูปที่กำ�หนด KM = QM, MK̂L = MQ̂P, PM ∟ MK และ LM ∟ MQ พิสูจน์ว่า KL̂M = QP̂M

7.	 จากรูปที่กำ�หนด CÂB = AB̂C, AD = BE และ AD̂G = BÊF พิสูจน์ว่า CF̂E = CĜD

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 1

กำ�หนดให้			 EB = TS และ BT = SE			

ต้องพิสูจน์ว่า 	 △BET =~ △STE

พิสูจน์				  1)	 EB	  =	 TS				 (กำ�หนดให้)

				   2)	 BT	  =	 SE				 (กำ�หนดให้)

				   3)	 TE  =	 TE				 (TE เป็นด้านร่วม)

				   4)  △BET  =~  △STE		(ด.ด.ด.)

E
S

TB
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		  จากรูปสามเหลี่ยมสองรูปข้างต้น เป็นการกำ�หนดด้านคู่ที่สมนัยกันยาวเท่ากันทั้ง 3 คู่  
เรียกรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์กันแบบนี้ว่า ความสัมพันธ์แบบ ด้าน-ด้าน-ด้าน (ด.ด.ด.)  
และทำ�ให้เกิดผลที่ตามมา คือ มุมคู่ที่สมนัยกัน อีก 3 คู่ จะมีขนาดเท่ากันเป็นคู่ ๆ
		  รูปสามเหลี่ยมสองรูปท่ีมีความสัมพันธ์แบบ ด้าน-ด้าน-ด้าน จะเท่ากันทุกประการ ซ่ึงเป็นไป 
ตามสมบัติต่อไปนี้

		  ถ้ารูปสามเหลี่ยมสองรูปใด ๆ มีด้านท่ีสมนัยกันยาวเท่ากันสามคู่แล้ว รูปสามเหลี่ยม 

		  สองรูปนั้นเท่ากันทุกประการเป็นความสัมพันธ์แบบ ด้าน-ด้าน-ด้าน หรือ ด.ด.ด.

	 2.3	 รูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์แบบ ด้าน-ด้าน-ด้าน (ด.ด.ด.)
		  นักเรียนพิจารณารูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีด้านที่สมนัยกันยาวเท่ากันสามคู่ ดังนี้

		  ทดลองใช้กระดาษลอกลายตรวจสอบว่ารูปสามเหลี่ยมทั้งสองรูปมีความเท่ากันทุกประการ         
หรือไม่
		  จะได้  AC = PR,  CB = RQ  และ  BA = QP
		  แสดงว่า △ABC =~ △PQR

A B

C

P Q

R

				    จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า △BET =~ △STE

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2

A

BC

D

ตัวอย่างที่ 3

78

				     จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า BC
^

A = BC
^

D และ CA
^

B = CD
^

B 				  

  กำ�หนดให	้ AC = DC และ BA = BD

  ต้องพิสูจน์ว่า 	 BC
^

A = BC
^

D และ CA
^

B = CD
^

B

	 พิสูจน์		  1)	 AC 	 = 	DC		  (กำ�หนดให้)

			   2)	 BA 	 = 	BD		  (กำ�หนดให้)

			   3)	 CB 	 = 	CB		  (CB เป็นด้านร่วม)

			   4)	 △ABC =~ △DBC	 (ด.ด.ด.)

			   5)	 BC
^

A = BC
^

D และ CA
^

B = CD
^

B	 (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม

												            ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน)

			   	 กำ�หนด △XYZ เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว มี XZ
^

Y เป็นมุมยอด ดังรูป

				    ถ้าลากส่วนของเส้นตรงจากจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมาแบ่งครึ่งฐาน

				    พิสูจน์ว่า 	1)	 1
^

 = 2
^

					     2)	 ZO ∟ XY

X Y

Z

O

1 2

3 4

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 5

A B

CD
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กำ�หนดให้ 	 △XYZ เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว มี XZ
^

Y เป็นมุมยอด ZO เป็นส่วนของเส้นตรง

			   ที่ลากจากจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมาแบ่งครึ่ง XY

ต้องพิสูจน์วา่	 1)	 1
^

 = 2
^

				    2)	 ZO ∟ XY

พิสูจน์			  พิจารณา △XOZ และ △YOZ

			   1)	 XZ 	 =	 YZ					     (ดา้นประกอบมมุยอดของรูปสามเหลีย่มหนา้จ่ัว 

													             ยาวเท่ากัน)

			   2)	 XO 	 =	 OY					     (ZO แบ่งครึ่ง XY)

			   3)	 ZO 	 =	 ZO					     (ZO เป็นด้านร่วม)

			   4)	 △XOZ =~ △YOZ				   (ด.ด.ด.)

			   5)	 1
^

 = 2
^

 และ 3
^

 = 4
^

				    (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม 

													             ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน)

			   6)	 3
^

 + 4
^

  = 	180 ํ					    (มุมตรงมีขนาด 180 ํ)

			   7)	 2(3
^

)  	 =  180 ํ					    (แทนค่า 4
^

 ด้วย 3
^

)

			   8)	 3^  		 =  180 ํ
2   =  90 ํ			  (จากข้อ 7)

			   9)	 3
^

  		 =  4
^

  	   =  90 ํ			  (จากข้อ 8)

		        10)	 ZO ∟ XY					     (จากข้อ 9)

1.	 จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า △ABD =~ △DCB ด้วยความสัมพันธ์แบบ ด้าน-ด้าน-ด้าน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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2.	 จากรูปที่กำ�หนด  ABCD มี DA = CB และ AC = BD พิสูจน์ว่า AD^C = BC^D

3.	 จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า CA^B = CB^A

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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4.	 จากรูปที่กำ�หนด PQRS เป็นรูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว พิสูจน์ว่า SR̂Q เป็นสองเท่าของ SR̂P

5.	 จากรูปที่กำ�หนด △ABC และ △ABD เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว พิสูจน์ว่า CD^A เป็นครึ่งหนึ่ง

	 ของ AD^ B

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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EX Y

แบบฝึกหัดท้ายหน่วยการเรียนรู้ที่     2
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1.	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 จากรูป กำ�หนด AD และ BC

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 เป็นเส้นผ่านศูนย์กลาง

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 พิสูจนว์า่ △AOB =~ △DOC

2.	 จากรูปที่กำ�หนด XA^D = XA^B และ AE^D = AE^B พิสูจน์ว่า △AED =~ △AEB

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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3.	 จากรูปที่กำ�หนด BA = BC และ EÂB = DĈB พิสูจน์ว่า △ABE  =~ △CBD

4.	 จากรปูทีก่ำ�หนด ABCDE เป็นรปูหา้เหลีย่ม

	 ด้านเท่ามุมเท่า และ OA = OB 

	 พิสูจน์ว่า DÊO = DĈO

A

B

A

C

D E

B

C

D

E

O

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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5.	 													             จากรูป กำ�หนด    ABCD 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 เป็นรูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 จุด E และจุด F เป็นจุดกึ่งกลาง

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ของด้าน AB และ DC ตามลำ�ดับ

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 พิสูจน์ว่า △AFD =~△CEB

6.	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 จากรูป กำ�หนด △XYZ และ △XYO	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 พิสูจนว์่า 1̂ = 2̂

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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 7.																                จากรูป กำ�หนด   ABCD 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 เป็นรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า 	 	 					   

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 และจุด E แบ่งครึ่ง BC 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 พิสูจน์ว่า AD̂E = DÂE

8.																                จากรูป กำ�หนด   ABCD 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 เป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 และ XO = YO 

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 พิสูจน์ว่า △DOX =~△BOY

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ความรู้เพิ่มเติม

A B

C

P Q

R
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	 นอกจากการตรวจสอบการเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมสองรูป โดยอาศัยบทนิยาม                               

ความเท่ากันทุกประการของรูปสามเหลี่ยมใน 3 ลักษณะ ได้แก่ ด้าน-มุม-ด้าน มุม-ด้าน-มุม ด้าน-ด้าน-ด้าน  

ยังมีความสัมพันธ์ของรูปสามเหลี่ยมในลักษณะความสัมพันธ์แบบ ฉาก-ด้าน-ด้าน (ฉ.ด.ด.) ดังตัวอย่าง      

ต่อไปนี้

	 นักเรียนพิจารณารูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีมุมหนึ่งมุมเป็นมุมฉาก มีด้านตรงข้ามมุมฉากยาวเท่ากัน 

และด้านประกอบมุมฉากอีกด้านหนึ่งยาวเท่ากัน ดังนี้

	 ทดลองใช้กระดาษลอกลายตรวจสอบว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปมีความเท่ากันทุกประการหรือไม่

		  จะได้ 	 CA^B  =  RP^Q  =  90 ํ,  CB = RQ  และ  AC = PR 

		  แสดงว่า 	△CAB =~△RPQ

	 จากรูปสามเหลี่ยมสองรูปข้างต้น เป็นการกำ�หนดมุมคู่ที่สมนัยกันเป็นมุมฉาก 1 คู่ และด้านคู่ที ่

สมนัยกันยาวเท่ากัน 2 คู่ โดยเป็นด้านตรงข้ามมุมฉาก 1 คู่ และเป็นด้านประกอบมุมฉากอีก 1 คู่           

เรียกรูปสามเหลี่ยมสองรูปที่มีความสัมพันธ์กันแบบนี้ว่า ความสัมพันธ์แบบ ฉาก-ด้าน-ด้าน (ฉ.ด.ด.)               

และทำ�ให้เกิดผลตามมา คือ ด้านประกอบมุมฉากคู่ท่ีสมนัยกันที่เหลืออีก 1 คู่ยาวเท่ากัน และมุมคู่ที่ 

สมนัยกันที่เหลืออีก 2 คู่มีขนาดเท่ากัน

ถ้ารูปสามเหลี่ยมมุมฉากสองรูปใด ๆ มีด้านตรงข้ามมุมฉากยาวเท่ากัน และมีด้านประกอบ

มุมฉากยาวเท่ากันอีกหนึ่งคู่แล้ว รูปสามเหลี่ยมมุมฉากสองรูปนั้นเท่ากันทุกประการ 

เป็นความสัมพันธ์แบบ ฉาก-ด้าน-ด้าน หรือ ฉ.ด.ด.

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 1

A B
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ตัวอย่างที่ 2

W

A L

K
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				    จากรูปที่กำ�หนด พิสูจน์ว่า △ABD =~ △CDB

กำ�หนดให	้			  AD = CB และ AB^D = CD^B เป็นมุมฉาก

ต้องพิสูจน์วา่ 		  △ABD =~ △CDB

พิสูจน์ 			   1) 	 AB^D 	 = 	 CD^B  =  90 ํ 	 (เป็นมุมฉาก)

				    2) 	 AD 	 = 	 CB 			   (กำ�หนดให้)

				    3) 	 DB 	 = 	 DB 			   (DB เป็นด้านร่วม) 

				    4)  △ABD =~ △CDB 			   (ฉ.ด.ด.) 

				      จากรูปที่กำ�หนด AW ∟ WL และ WL ∟ KL พิสูจน์ว่า WA^L = LK^W

กำ�หนดให	้		    AW ∟ WL,  WL ∟ KL  และ  LA = WK	

ต้องพิสูจน์วา่ 		  WA^L = LK^W

พิสูจน์ 			   1) 	 LW^A 	 = 	 WL^K  =  90 ํ 	 (AW ∟ WL และ WL ∟ KL)

				    2) 	 LA 	 = 	 WK 			   (กำ�หนดให้)

				    3) 	 WL		 = 	 WL  			   (WL เป็นด้านร่วม) 

				    4) 	△WAL =~ △LKW 			  (ฉ.ด.ด.) 

				    5) 	 WA^L 	 =	 LK^W 			   (มุมคู่ที่สมนัยกันของรูปสามเหลี่ยม

												            ที่เท่ากันทุกประการ จะมีขนาดเท่ากัน) 

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตอนที่ 1  ระบายวงกลมตัวเลือกที่เป็นคำาตอบที่ถูกต้อง	 1 2 3 	หรือ	 4   

	 	 	 (ข้อละ	1	คะแนน)

แบบทดสอบหนแบบทดสอบหน่่วยการเรวยการเรีียนรูยนรู้้ทท่่ีี  2  2
 24 - 30 ดีมาก
 21 - 23 ดี
   18 - 20 พอใช้
ตํา่กวา่ 18 ควรปรบัปรุง

ฉันได้  คะแนน
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  1. กรณีใดที่แสดงว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากันทุกประการ

1  มีมุมทั้งสามเท่ากันมุมต่อมุม    

2  มีพื้นที่เท่ากัน

3  มีด้านเท่ากันทั้งสามด้าน ด้านต่อด้าน  

4  มีด้านฐานยาวเท่ากัน

  2. ข้อใดที่สรุปไม่ได้ว่ารูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากันทุกประการ

1           

2

3

4

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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  3.	 △CFD =~ △CED ด้วยความสัมพันธ์แบบใด

	 1 	 ด้าน-ด้าน-ด้าน						    

	 2 	 มุม-ด้าน-มุม

	 3 	 ฉาก-ด้าน-ด้าน						    

	 4 	 ด้าน-มุม-ด้าน

	 จากรูปที่กำ�หนด ใช้ตอบคำ�ถามข้อ 3.-5.

  4.	 1^ = 2^ หรือไม่ เพราะเหตุใด

	 1 	 เท่ากัน เพราะ △CFD =~ △CED 		

	 2 	 เท่ากัน เพราะ CD แบ่งครึ่ง AC
^

B

	 3 	 เท่ากัน เพราะ △ADC =~ △DBC		

	 4 	 ไม่เท่ากัน เพราะ 1^ + 2^  =  180 ํ

  5.	 FC = EC เพราะเหตุใด

	 1 	 ด้านที่สมนัยกันของ △CFD =~ △CED

	 2 	 ด้านที่สมนัยกันของ △ADF =~ △DBE

	 3 	 กำ�หนดให้

	 4 	 เป็นด้านร่วม

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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  7.										        

	 จากรูป △ABD  =~ △ACD ด้วยความสัมพันธ์แบบใด

	 1 	 ด้าน-ด้าน-ด้าน

	 2 	 ด้าน-มุม-ด้าน

	 3 	 มุม-ด้าน-มุม

	 4 	 ฉาก-ด้าน-ด้าน

  6.										        

	 จากรูป กำ�หนดรูปสามเหลี่ยมสองรูป มี 1
^

 = 2
^

  และ 3
^

 = 4
^

 ข้อใดไม่ถูกต้อง

	 1 	 △ABC  =~ △EFD

	 2 	 △ABC ไม่เท่ากันทุกประการกับ △EFD

	 3 	 CA
^

B = DE
^

F

	 4 	 BC // DF

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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จากรูปที่กำ�หนด  ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมคางหมู และม ีAD  =  BC  =  DC 

ใช้ตอบคำ�ถามข้อ 8.-10.

  8.	 หาว่า 1
^

 มีขนาดกี่องศา

	 1 	 20 องศา		

	 2 	 40 องศา		

	 3 	 140 องศา		

	 4 	 170 องศา

  9.	 หาว่า 2
^

 มีขนาดกี่องศา

	 1 	 100 องศา	

	 2 	 120 องศา	

	 3 	 140 องศา		

	 4 	 170 องศา

10.	 △ACD =~ △BDC ด้วยความสัมพันธ์แบบใด

	 1 	 ด้าน-มุม-ด้าน	

	 2 	 มุม-ด้าน-มุม		

	 3 	 ด้าน-ด้าน-ด้าน		

	 4 	 ฉาก-ด้าน-ด้าน

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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ตอนที่ 2		 เติมคำ�ตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง (ข้อละ 5 คะแนน)

1.	 จากรูปที่กำ�หนด AC // EF,  CB // FD และ BA = DE พิสูจน์ว่า CB = FD

	 กำ�หนดให	้		

						    

	 ต้องพิสูจน์ว่า		

	 พิสูจน์

					     ข้อความ												            เหตุผล

				    1)	 1
^

 = 2
^

								      

														            

				    2)	 3
^

 = 4
^

								      

														            

				    3)	 BA = DE							    

														            

				    4)	 		

														            

				    5)	 CB = FD							    

														            

A
B

C

D
E

F

1

2

3

4

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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2.	 จากรูปที่กำ�หนด AD  =  CD  =  BD พิสูจน์ว่า AC
^

B เป็นมุมฉาก

	 กำ�หนดให้			

						    

	 ต้องพิสูจน์ว่า		

	 พิสูจน์

					     ข้อความ												            เหตุผล

				    1)	 1
^

 = 2
^

								      

														            

				    2)	 3
^

 = 5
^

								      

														            

				    3)	 1
^

 + 2
^

 + 3
^

 + 5
^

  =  	

														            

				    4)	 2(2
^

 + 5
^

)  =  	

														            

				    5)	 2
^

 + 5
^

  =  	

														            

				    6)	 ดังนั้น 	

														            

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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3.	 จากรูปที่กำ�หนด   ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน และ △AMD =~ △CNB 

	 พิสูจน์ว่า MD
^

N = NB
^

M

4.	 จากรูปที่กำ�หนด △ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว มี AB = AC จุด E และจุด F เป็นจุดกึ่งกลาง 

	 ด้าน AB และ AC ตามลำ�ดับ พิสูจน์ว่า △BOE =~ △COF
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