
website :
www.iadth.com

สถาบันพัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) 
บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
1256/9 ถนนนครไชยศรี แขวงถนนนครไชยศรี เขตดุสิต กรุงเทพฯ 10300
โทร. 0-2243-8000 (อัตโนมัติ 15 สาย), 0-2241-8999
แฟกซ์ : ทุกหมายเลข, แฟกซ์อัตโนมัติ : 0-2241-4131, 0-2243-7666

สงวนลิขสิทธิ์ หนังสือเล่มนี้ได้จดทะเบียนลิขสิทธิ์ถูกต้องตามกฎหมาย ราคา 99 บาท

สถาบันพัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.)

คณิตศาสตร์คณิตศาสตร์
ตามมาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 

ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551

ศาสตราจารย์กิตติคุณ ดร.ยุพิน พิพิธกุล
รองศาสตราจารย์ ดร.สิริพร ทิพย์คง

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2

เน้นสมรรถนะและคุณลักษณะอันพึงประสงค์
ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ Active Learning

พัฒนาโครงงาน
และการสร้าง
นวัตกรรม

กระบวนการคิดขั้นสูง
เชิงระบบ GPAS 5 Steps

ข้อตกลง
ในการพัฒนางาน
ออกแบบการจดัการเรยีนรู ้
การส่งเสรมิการเรยีนรู้
และการพัฒนาตนเองด้วย 
GPAS 5 Steps

สรุปผลการประเมิน
การจดัการเรยีนรู ้
การส่งเสรมิการเรยีนรู ้
และการพัฒนาตนเอง 
ที่เกิดจากการคิด
ขั้นสูงเชิงระบบ 
GPAS 5 Steps

มีนวัตกรรม
การจดัการเรยีนรู ้
การส่งเสรมิการเรยีนรู้
และการพัฒนาตนเอง
ที่มีคุณภาพ 
และคุณประโยชน์ต่อวิชาชีพครู

ผลการประเมินของคณะกรรมการ
ด้านการจดัการเรยีนรู ้การส่งเสรมิการเรยีนรู ้
และการพัฒนาตนเองตามวิทยฐานะ

เสนอผลของการจดัการเรยีนรู ้
   การส่งเสรมิการเรยีนรู ้
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	 เนื่องจากคณิตศาสตร์เป็นวิชาที่มีผลต่อการพัฒนาความคิดของมนุษย์ ทำ�ให้มนุษย์มีความคิด               

ริเร่ิมสร้างสรรค์ คิดอย่างมีเหตุผล เป็นระบบ ระเบียบ มีแบบแผน มีความสามารถในการคิดวิเคราะห์         

ปัญหา คาดการณ์ วางแผน ตัดสินใจ และแก้ปัญหาได้อย่างถูกต้องเหมาะสม คณิตศาสตร์เป็นทั้งศาสตร์

และศิลป์ท่ีศึกษาเกี่ยวกับแบบรูปและความสัมพันธ์ เพื่อให้ได้ข้อสรุปและนำ�ไปใช้ประโยชน์ได้ สามารถ         

ใช้ในการสื่อความหมาย และเชื่อมโยงความรู้ระหว่างศาสตร์ต่าง ๆ  หนังสือชุดกิจกรรมการเรียนรู้ Active 

Learning เน้นสมรรถนะและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2 เล่ม 1 เล่มนี้ เป็นหนังสือ 

ทีจั่ดทำ�ขึน้เพือ่มุง่พฒันาสมรรถภาพการเรียนรู้คณติศาสตร์ของนกัเรียนใหส้อดคลอ้งกบัตวัชีว้ดัและสาระ

การเรียนรู้แกนกลาง กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ (ฉบบัปรับปรุง พ.ศ. 2560) ตามหลกัสตูรแกนกลาง

การศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 

	 การนำ�เสนอแนวทางการจัดการเรียนการสอนในหนังสือเล่มนี้ ประกอบด้วย เนื้อหาและความคิด

รวบยอด โจทย์เสริมทักษะ แบบฝึกหัดเสริมทักษะ และแบบฝึกทบทวน ที่มุ่งพัฒนาทักษะกระบวนการ        

ทางคณิตศาสตร์ และท้ายเล่มยังมีแบบทดสอบท่ีครอบคลุมเนื้อหาสาระทุกหน่วยในเล่ม เพื่อให้นักเรียน

ตรวจสอบความรู้ความเข้าใจในเนื้อหาสาระท่ีเรียนต้ังแต่หน่วยการเรียนรู้แรกจนถึงหน่วยการเรียนรู้            

สุดท้าย นอกจากน้ียังส่งเสริมการเรียนรู้ด้วยวิธีที่หลากหลาย เพื่อพัฒนาคุณภาพของผู้เรียนตาม           

ศักยภาพ ซึ่งแสดงให้เห็นถึงการเน้นบทบาทของผู้เรียนเป็นสำ�คัญ

	 ผู้เขียนมีความตระหนักในความสำ�คัญของครูผู้สอนคณิตศาสตร์เป็นอย่างยิ่ง เพราะท่านเป็นผู้มี

บทบาทสำ�คัญในการนำ�สิ่งต่าง ๆ ในหนังสือเล่มนี้ไปสู่ห้องเรียน ผู้เขียนหวังเป็นอย่างยิ่งว่า ความเข้มแข็ง

ในการจัดการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ผนวกกับแนวคิดและแนวทางที่นำ�เสนอไว้ในหนังสือเล่มนี้                   

จะช่วยพัฒนาเด็กไทยให้รักและมีความสุขในการเรียนรู้คณิตศาสตร์ มีความสามารถทางคณิตศาสตร์              

ที่เพียงพอในการพัฒนาคุณภาพชีวิต สามารถใช้คณิตศาสตร์เป็นเคร่ืองมือในการเรียนรู้สิ่งต่าง ๆ และ           

เป็นพื้นฐานในการเรียนรู้คณิตศาสตร์ขั้นสูงต่อไป

												          

														              ผู้เขียน

											           ศาสตราจารย์กิตติคุณ ดร.ยุพิน พิพิธกุล

											           รองศาสตราจารย์ ดร.สิริพร ทิพย์คง
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หน่วยการเรียนรู้ที่  

 1.	 ความสััมพัันธ์์ของความยาวด้้านของรููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉาก

	 ถ้้า △ABC เป็็นรููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉาก ซึ่่�งมีี AĈB เป็็นมุุมฉาก

	 พิิจารณารูปูสามเหลี่่�ยมมุุมฉากต่่อไปนี้้�

จะเห็็นว่่า ด้้านตรงข้้ามมุุมฉากเป็็นด้้านที่่�ยาวที่่�สุุด

	 เรีียก AB ว่่า ด้้านตรงข้้ามมุุมฉาก

	 เรีียก AC และ BC ว่่า ด้้านประกอบมุุมฉาก

C B

A

b

c a

	 หากนัักเรีียนพิิจารณาเป็็นความสััมพัันธ์์ของความยาวด้้านทั้้�งสามของรููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉาก  

(ตรวจสอบด้้วยการวััดความยาวด้้าน) จะมีีค่่า a2 + b2 ใกล้้เคีียงกัับ c2 ยิ่่ �งวััดความยาวได้้แม่่นยำ 

เที่่�ยงตรงเท่่าไร ไม่่ว่่าจะในรูปูสามเหลี่่�ยมมุุมฉากใด ๆ ก็็จะได้้ว่่า c2  =  a2 + b2 เมื่่�อ c แทนความยาวของ

ด้้านตรงข้้ามมุุมฉาก a และ b แทนความยาวของด้้านประกอบมุุมฉาก

A

BC

ทฤษฎีบทพีทาโกรัส
และบทกลับ

ทฤษฎีบทพีทาโกรัส
และบทกลับ

ตัวชี้วัดปลายทาง

ค 2.2 ม.2/5

5

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ความยาว ต้องเป็น
จำ�นวนบวกนะครับ

	 นัักเรีียนสามารถใช้้ความสััมพัันธ์์ของความยาวด้้านของรููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉากในการหาความยาว

ของด้้านใดด้้านหนึ่่�งของรููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉากที่่�ต้้องการทราบได้้ ดัังตััวอย่่างต่่อไปนี้้�

ตัวอย่างที่ 1

24C B

A

10

จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่กำ�หนด หาความยาวของ AB

	 วิธีทำ�	 	 จากความสัมพันธ์ของความยาวด้านของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

	 	 	 	 จะได้	 	 	  AB2	 =	 AC2 + BC2

										          =	 102 + 242

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 100 + 576

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 676

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 26 × 26 หรือ (-26) × (-26)

	 	 	 	 	 	 	 	    AB	 =	 26

	 	 	 	 ดังนั้น AB ยาว 26 หน่วย

	 ความสััมพัันธ์์ของความยาวด้้านของรููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉาก

	 ความยาวด้้านของรููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉากใด  ๆ มีี ความสััมพัันธ์์กััน กล่่าวคืือ กำลัังสอง 

	 ของความยาวของด้้านตรงข้้ามมุุมฉากเท่่ากัับผลบวกของกำลัังสองของความยาว 

	 ของด้้านประกอบมุุมฉาก

6

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2
X

Z Y

20
12

ตัวอย่างที่ 3 จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่กำ�หนด หาค่าของ r

	 วิธีทำ�	 	 จากความสัมพันธ์ของความยาวด้านของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

	 	 	 	 จะได้	 	 	 	 r2	 =	 (2.4)2 + (0.7)2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 5.76 + 0.49

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 6.25

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 2.5 × 2.5 หรือ (-2.5) × (-2.5)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 r	 =	 2.5

	 	 	 	 ดังนั้น r เท่ากับ 2.5 หน่วย

2.4

0.7r

	 วิธีทำ�	 	 จากความสัมพันธ์ของความยาวด้านของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

	 	 	 	 จะได้	 	 	   XY2	 =	 XZ2 + YZ2

								           202	 =	 122 + YZ2

								          YZ2	 =	 202 - 122

										          =	 400 - 144

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 256

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 16 × 16 หรือ (-16) × (-16)

	 	 	 	 	 	 	 	    YZ	 =	 16	

	 	 	 	 ดังนั้น YZ ยาว 16 หนว่ย

	 	 	 	 จากรูปสามเหลี่ยมมมุฉากที่กำ�หนด หาความยาวของ YZ

7

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 1
แสดงวิธีหาความยาวของด้านที่เหลือ เมื่อกำ�หนดความยาวด้านของรูปสามเหลี่ยมมุมฉากมาให้ 2 ด้าน

1.

Y Z

X

12

9

O

20

M

N
25

2.

8

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



4.

3.

C

2.4
1

B

A

A

C B

10
6

9

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



 2.	 ทฤษฎีีบทพีีทาโกรััส

	 นัักเรีียนพิิจารณารููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉาก ABC ต่่อไปนี้้�

b
a
c

	 จากรูป พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน c เท่ากับ 

25 ตารางหน่วย

	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้าน a และ b เท่ากับ  

16 และ 9 ตารางหน่วย ตามลำ�ดับ

	 	 จะเห็นว่า	 25	 =	 16 + 9

	 	 	 	 	  52	 =	 42 + 32

	 	 นั่นคือ	 	  c2	 =	 a2 + b2

	 พิจารณาความสัมพันธ์ของความยาวดานทั้งสาม 
ของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก เมื่อ c เป็นความยาวของด้าน 
ตรงข้ามมุมฉาก a และ b เป็นความยาวของด้านประกอบ
มุมฉาก จะเป็นดังนี้

c2  =   a2 + b2

	 a	 b	 c	 a2	 b2	 c2

	 ต่อไปนี้เป็นตัวอย่างความสัมพันธ์ระหว่างความยาวของด้านทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

	 จากตารางข้างต้น จะเห็นว่า c2  =  a2 + b2

	 3	 4	 5	 9	 16	 25

	 5	 12	 13	 25	 144	 169

	 7	 24	 25	 49	 576	 625

	 9	 40	 41	 81	 1,600	 1,681

	 10	 24	 26	 100	 576	 676

	 11	 60	 61	 121	 3,600	 3,721

	 13	 84	 85	 169	 7,056	 7,225

	 60	 45	 75	 3,600	 2,025	 5,625

	 72	 65	 97	 5,184	 4,225	 9,409

	 3,456	 3,367	 4,825	 11,943,936	 11,336,689	 23,280,625

10

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



เกร็ดน่ารู้

	 เมื่อประมาณ 4,000 ป มาแล้ว  หลังจากผลงานของพีทาโกรัส  

ชาวบาบิโลเนียนได้เขียนจำ�นวนสามจำ�นวน (Pythagorean Triples) 

บนแผ่นดินเหนียว  ได้แก่ 45 60 และ 75 ในเวลาต่อมามีการคิดค้น

ทฤษฎีบทพีทาโกรัสในสามมติิ

สื่อ QR CODE

ทฤษฎีบทพีทาโกรัส

ตัวอย่างที่ 1 จากรูปที่กำ�หนด หาความยาวของด้านที่เหลือ

	 เมื่อ a, b, c และ d เป็นจำ�นวนเต็มบวกใด ๆ จะได้ว่า a2 + b2 + c2  =  d2

	 ตัวอย่างเช่น 22 + 32 + 62  =  72  และ   52 + 62 + 302  =  312

วิธีทำ�	 เนื่องจาก △PQR เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

	 	 ที่มี PQ̂R เป็นมุมฉาก

	 	 จะได้	 	 	  PR2	 =	 PQ2 + QR2

	 	 ในที่นี้ PR = 15 และ QR = 12

	 	 จะได้	 	 	  152	 =	 PQ2 + 122

	 	 	 	 	 	 PQ2	 =	 152 - 122

	 	 	 	 	 	 	 =	 225 - 144

	 	 	 	 	 	 	 =	 81

	 	 	 	 	 	 	 =	 9 × 9

	 	 	 	 	 	  PQ	 =	 9   

	 	 ดังนั้น 	ด้านที่เหลือ (PQ) ยาว 9 หน่วย

P Q

R

1215

	 ดังนั้น จึงสรุปเป็น ทฤษฎีบทพีทาโกรัส (Pythagorean Theorem) ได้ว่า

ในรูปสามเหลี่ยมมุมฉากใด ๆ พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้านตรงข้ามมุมฉากเท่ากับ

ผลบวกของพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสบนด้านประกอบมุมฉาก
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2				    จากรูปที่กำ�หนด หาพื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมคางหมู

	 	 	 	 	 แต่		 	  AE	 =	 FB

	 	 	 	 	 	 	      2AE	 =	 14

	 	 	 	 	 	 	 	  AE	 =	 14
2  

	 	 	 	 	 	 	 	  	 	 =	 7

	 	 	 	 	  พิจารณา △ADE ที่มี AÊD เป็นมุมฉาก มี AD = 25

	 	 	 	 	 จะได้	      AD2	 =	 AE2 + DE2

	 	 	 	 	 	 	 	   252	 =	 72 + DE2

	 	 	 	 	 	 	 	  DE2	 =	 252 - 72

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 625 - 49

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 576

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 24 × 24 

	 	 	 	 	 	 	 	   DE	 =	 24		

	 	 พื้นที่ของรูปสี่เหลี่ยมคางหมู	 =	 1
2 × ความสูง	 × ผลบวกของความยาวของด้านคู่ขนาน

										          =	 1
2  × 24 ×	(5 + 19) 	

										          =	 1
2  × 24 × 24

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 288 	 	

	 	 	 	 	 ดังนั้น รูปสี่เหลี่ยมคางหมูมีพื้นที่ 288 ตารางหน่วย

วิธีทำ�	 ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมคางหมู 

	 	 ที่มี AB, BC, CD และ DA 

	 	 ยาว 19, 25, 5 และ 25 หน่วย ตามลำ�ดับ 

	 	 ลาก DE T AB ที่จดุ E และลาก CF T AB 

	 	 ที่จดุ F

	 	 แต่ 		 AE + EF + FB 	 =	 19

	 	 และ 	 EF = CD ซึ่งยาวเท่ากับ 5 หน่วย

	 	 	 	 	  AE + 5 + FB	 =	 19

	 	 จะได้	 	  AE + FB	 =	 19 - 5 

						      = 	 14

A B
E

25 25

F

CD 5

19
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 2

	 2)	 หาค่าของ y

	 1)

B

A

C

3615

24 หลาD

A

C

B

18 หลาy หลา

1.	 จากรูปที่กำ�หนด แสดงวิธีหาความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก

13

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



3.	 จากรูปที่กำ�หนด แสดงวิธีหาความยาวของ x และ y								      
B

C
D

A

20 ซม. 15 ซม.
12 ซม.

x
y

12 ซม.

2.	 จากรูปที่กำ�หนด หาความยาวของด้านที่เหลือ

X Z

Y

15 นิ้ว

25 นิ้ว
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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 3.	 บทกลัับของทฤษฎีีบทพีีทาโกรััส

A

b

B Ca

c

นักเรียนลองคิดดูว่าความยาวใด
เป็นความยาวของด้านประกอบมุมฉาก 

ความยาวใดเป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก

ตัวอย่างที่ 1 รูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งมีด้านยาว 9 เซนติเมตร 12 เซนติเมตร และ 15 เซนติเมตร 

เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากหรือไม่

	 	 ถ้ารูปสามเหลี่ยม ABC มีด้านยาว a, b และ c หน่วยตามลำ�ดับ และ c2  =  a2 + b2 จะได้ว่า  

	 	 รูปสามเหลี่ยม ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากโดยที่  a, b เป็นด้านประกอบมุมฉาก 

	 	 และ c เป็นด้านตรงข้ามมุมฉาก

	 วิธีทำ�	 กำ�หนดให้ 	a = 9 เซนติเมตร, b = 12 เซนติเมตร และ c = 15 เซนติเมตร

	 	 	 จะได้		     a2  =  92  =  81, b2  =  122  =  144  และ c2  =  152  =  225

				             a2 + b2 	  =  81 + 144   =   225

	 	 	 จะเห็นว่า   	     c2 =  a2 + b2

	 	 	 ดังนั้น  รปสามเหลี่ยมรูปนี้เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

15

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 วิธีทำ�	 	 กำ�หนดให้ a = 0.7 เมตร, b = 2.4 เมตร และ c = 2.5 เมตร

	 	 	 	 	 จะได้	 	 	 	 a2	 =	 (0.7)2		 =		 0.49

										          b2	 =	 (2.4)2		 =		 5.76

										          c2	 =	 (2.5)2		 =		 6.25

								                a2 + b2	 =	 0.49 + 5.76	   =	 6.25

	 	 	 	 	 จะเห็นว่า	 	      c2  	 =  	 a2 + b2

	 	 	 	 	 ดังนั้น สนามหญ้ารูปสามเหลี่ยมนี้เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก

แบบฝึกหัดที่ 3
พิจารณาว่ารูปสามเหลี่ยมท่ีมีด้านยาวตามที่กำ�หนด เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากหรือไม่ โดยใช้บทกลับ          

ของทฤษฎีบทพีทาโกรัส

ตัวอย่างที่ 2 สนามหญ้ารูปสามเหลี่ยมรูปหนึ่งที่มีด้านยาว 0.7 เมตร 2.4 เมตร และ 2.5 เมตร 

เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากหรือไม่

1.	 8 นิ้ว 11 นิ้ว และ 19 นิ้ว

	

	

	

	

	

	

2.	 30 หลา 40 หลา และ 50 หลา
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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3.	 30 เมตร 45 เมตร และ 50 เมตร

	

	

	

	

	

	 	

	

	

4.	 5.7 หน่วย 5.7 หนว่ย และ 10.7 หนว่ย

	

	

	

	

	

	

	

	

	

5.	 18 นิ้ว 82 นิ้ว และ 80 นิ้ว
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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 4. 	 การนำไปใช้้

	 เมื่อประมาณ 2,500 ปมาแล้ว พีทาโกรัสได้พิสูจน์ทฤษฎีบทที่แสดงความสัมพันธ์เกี่ยวกับความยาว

ของด้านของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ซึ่ งนักเรียนสามารถนำ�ความรู้เกี่ยวกับทฤษฎีบทพีทาโกรัสไปใช้ใน              

ชีวิตประจำ�วันได้ ดังตัวอย่างต่อไปนี้

ตัวอย่างที่ 1 ไม้ไผ่ยาว 15 ฟุต มารุตตองการวางพาดริมกำ�แพงให้โคนไม้ไผ่อยู่ห่างจากกำ�แพง 

5 ฟตุ มารตุควรวางไมไ้ผใ่หป้ลายไมไ้ผ่สงูจากพื้นดินประมาณกี่ฟุต (ตอบเป็นจำ�นวนเต็ม) 

วิธีทำ�

5 ฟุต

15 ฟตุ

B

AC

a

					     เนื่องจาก △ABC มี BĈA เป็นมุมฉาก

				    	 จะได้	 	  AB2	 =	 BC2 + AC2

	 	 	 	 	  	 	   152	 =	 a2 + 52

						       	     a2	 =	 152 - 52

	 	 	    	 	 	 	 	 	 =	 225 - 25

									         =	 200

	 	 	 	 	 	 	 	 	 ≈	 14 × 14
	 	 	 	 	     	 	 	 a	 ≈	 14	 	 	

	 	 	 	 	 ดังนั้น มารุตควรวางไม้ไผ่ใหป้ลายไม้ไผ่สูงจากพื้นดินประมาณ 14 ฟุต

ให้  AB	แทนความยาวของไม้ไผ่

	  BC	 แทนความสูงจากพื้นดินถึงปลายไม้ไผ่

	  AC	แทนระยะห่างระหว่างกำ�แพงกับโคนไม้ไผ่

18

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตัวอย่างที่ 2	 	 	 	 หาความยาวของเส้นทแยงมุมของกล่องทรงลูกบาศก์ใบนี้ (ตอบเป็นจำ�นวนเต็ม)

	 วิธีทำ�	 ให้  RT	 แทนความยาวของเส้นทแยงมุมของกล่องทรงลูกบาศก์ 

						      PR  แทนความยาวของเส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส PQRS

	 	 	 	 	 เนื่องจาก △PRS มี PŜR เป็นมุมฉาก

	 	 	 	 	 จะได้	 	 	 PR2	 =	 PS2 + SR2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 PR2	 =	 52 + 52

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 25 + 25

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 50

	 	 	 	 	 เนื่องจาก △PRT มี TP̂R เป็นมุมฉาก

	 	 	 	 	 จะได้	 	 	 RT2	 =	 PT2 + PR2

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 52 + 50	 	 	 (PR2 = 50)

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 25 + 50

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 =	 75

	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 ≈	 9 × 9

	 	 	 	 	 	 	 	 	  RT	 ≈	 9

	 	 	 	 	 ดังนั้น เส้นทแยงมุมของกล่องทรงลูกบาศก์ใบนี้ยาวประมาณ 9 นิ้ว

P Q

R

T 5 นิ้ว

S

19

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 4

 	

	

	

	

	

	

 	

	

	

	

	

	

	

	

	

1.	 เสาธงสูง 40 ฟุต นักเรียนยืนเชิญธงชาติโดยถือธงสูงจากพื้นดิน 3 ฟุต และยืนอยู่ห่างจากเสาธง 9 ฟุต  

	 เชือกยาวประมาณกี่ฟุต (ตอบเป็นจำ�นวนเต็ม)

2.	 สดุธิดาจะนำ�ร่มยาว 25 เซนติเมตร ใส่กล่องดังรูปนี้ได้หรือไม่ 

24 ซม.

6 ซม.

8 ซม.

20

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



3.	 บันไดอันหนึ่งยาว  13 ฟุต  เมื่อนำ�บันไดมาวางพิงอาคาร  โดยให้โคนบันไดอยู่ห่างจากอาคาร  5 ฟุต  

	 ดังรูป อยากทราบว่าปลายบันไดอยู่สูงจากพื้นดินกี่ฟุต

21

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหดัท้ายหน่วยการเรียนรู้ที่ 1

1.	 รูปสามเหลี่ยม DEF เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากที่มี DE ̂ F เป็นมุมฉาก DE ยาว 12 หน่วย 

	 และ EF ยาว 16 หน่วย หาความยาวของด้านที่เหลือ

22

 	

	

	

	

	

	

 	

	

	

 	

2.	 พิจารณาว่ารูปสามเหลี่ยม ABC ที่มีความยาวของด้าน 1.6, 3 และ 3.4 หน่วย ตามลำ�ดับ 

	 เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉากหรือไม่

	

	

	

	

	

	

 	

	

	

 	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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3.	 รูปสามเหลี่ยม PQR เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ซ่ึงมี PQ̂R เป็นมุมฉาก QS 

T PR ที่จุด S  

	 ถ้า PQ ยาว 24 หน่วย และ PR ยาว 30 หน่วย หาความยาวของ QS และความยาวเส้นรอบรูป 

	 ของรูปสามเหลี่ยม PQR

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบทดสอบหนแบบทดสอบหน่่วยการเรวยการเรีียนรูยนรู้้ทท่่ีี  1  1

	 16 - 20	 ดีมาก
	 14 - 15	 ดี
  	12 - 13	 พอใช้
ตํา่กวา่ 12	 ควรปรบัปรุง

ฉันได้  คะแนน

n

63

A

CB
D30

10450
40

ตอนที่ 1		  ระบายวงกลมตัวเลือกที่เป็นคำ�ตอบที่ถูกต้อง 1  2  3  หรือ 4   

			   (ข้อละ 1 คะแนน)

A

DB

8 นิ้ว

6 นิ้ว

C

24

		  1 	 20 นิ้ว	 	 	 	 	 	 	 	 2 	 18 นิ้ว

		  3 	 16 นิ้ว	 	 	 	 	 	 	 	 4 	 15 นิ้ว

	 3.	

	 	 จากรูป พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม ABC เท่ากับข้อใด	

		  1 	 1,200 ตารางหนว่ย

		  2 	 1,500 ตารางหนว่ย

		  3 	 2,000 ตารางหนว่ย

		  4 	 2,520 ตารางหนว่ย

	 1.	 จากรูปที่กำ�หนด n ยาวประมาณกี่หนว่ย

		  1 	 6 หนว่ย	 	 	 	 	 	 	 	 2 	 6.7 หน่วย

		  3 	 7.6 หน่วย	 	 	 	 	 	 	 4 	 8 หน่วย

	 2.	 จากรูปที่กำ�หนด หาความยาวรอบรูปสี่เหลี่ยม ABCD

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



A

DB

36 48

C
38.4

25

	 4.	 จากรูปที่กำ�หนด △ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก หาความยาวของด้าน BD

		  1 	 21.6 หน่วย

		  2 	 28.8 หน่วย

		  3 	 38.4 หน่วย

		  4  	60 หน่วย

	 5.	 ธีระพงษ์เริ่มเดินทางไปทศตะวันออก 3 เมตร เลี้ยวไปทางทิศเหนือ 4 เมตร แล้วหันหน้าเดินไปทาง 

	 	 ทิศตะวันออกอีก 6 เมตร  และเดินทางไปทางทิศเหนืออีก 8 เมตร  จนถึงจุดหมายปลายทาง  

	 	 อยากทราบว่าจุดเริ่มต้นและจุดหมายปลายทางห่างกันกี่เมตร

		  1 	 9 เมตร	 	 	 	 	 	 	

		  2 	 12 เมตร

		  3 	 15 เมตร		 	 	 	 	

		  4 	 26 เมตร

	 6.	 กระดาษรูปสามเหลี่ยมมุมฉากมีดานประกอบมุมฉากด้านหนึ่งยาว 24 นิ้ว และมีพื้นที่ 84 ตารางนิ้ว  

	 	 หาความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก

		  1 	 32 นิ้ว	 	 	 	 	 	 	

		  2 	 28 นิ้ว

		  3 	 25 นิ้ว	 	 	 	 	 	

		  4 	 24 นิ้ว

	 7.	 △ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่วมีดานประกอบมุมยอดยาวดานละ 10 เซนติเมตร มีฐานยาว  

	 	 16 เซนติเมตร แกนสมมาตรของรูปสามเหลี่ยมรูปนี้ยาวกี่เซนติเมตร

		  1 	 7 เซนติเมตร	 	 	 	 	 	

		  2 	 6 เซนติเมตร

		  3 	 5 เซนติเมตร	 	 	 	 	 	

		  4 	 4 เซนติเมตร

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



10 นิ้ว

8 นิ้ว

A B

C

ตอนที่ 2		 เติมคำ�ตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง (ข้อละ 1 คะแนน)

  1.	

จากรูป O เป็นจุดศูนย์กลางของวงกลม 

x ยาว    หนว่ย

O

24

329 x

26

	 8.	 △ABC มี AĈ B เป็นมุมฉาก AB ยาว 10 นิ้ว และ AC ยาว 8 นิ้ว พื้นที่ส่วนที่ระบายสีเท่ากับ

	 	 กี่ตารางนิ้ว

		  1 	 24 ตารางนิ้ว

		  2 	 36 ตารางนิ้ว

		  3 	 48 ตารางนิ้ว

		  4 	 60 ตารางนิ้ว

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



2.	 สวนสนุกแห่งหนึ่งจัดสถานที่ให้คนเข้าแถวก่อนเล่นเครื่องเล่น ดังรูป

	 	 ถ้าเดินในแนวตรงจากจุดเริ่มต้นเข้าแถวไปยังเครื่องเล่น จะใช้ระยะทางสั้นกว่าเดินไป

	 	 ตามแนวของแถวที่สวนสนุกกำ�หนดไว้	  เมตร

เครื่องเล่น

18 ม.
4

10 ม.

4

4 4 4

4

จุดเริ่มต้น

3.

     จากรูป AB ยาว 30 นิ้ว, BD ยาว 18 นิ้ว และ 

    AC ยาว 26 นิ้ว

    พื้นที่ของ △  ABC เท่ากับ  ตารางนิ้ว

A

CB
D

30 นิ้ว 26 นิ้ว

18 นิ้ว

4.	 นักวิทยาศาสตรปลอยบอลลนลูกหนึ่งให้ลอยขึ้นไปในแนวดงด้วยอัตราเร็ว  5 เมตรตอนาที 

	 เมื่อลอยขึ้นไปได้ 6 นาที  จะควบคุมให้บอลลนลอยอยู่กับที่โดยการขึงเชือกสองเส้นที่ทำ�มุม 45 ํ  

	 กับแนวพื้นดิน ดังรูป

	 	 เชือกที่ใช้ทั้งหมดมีความยาวประมาณ	  เมตร (ไมน่บัรวมความยาวเชือกที่ใชผ้กูปม)

	 	 (ตอบเป็นจำ�นวนเต็ม)

บอลลูน

เชือก เชือก

45 ํ 45 ํ
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



 5.	 แท่งปริซึมรูปสามเหลี่ยมมุมฉากมีด้านประกอบมุมฉากยาว 6 ฟุต และ 8 ฟุต ถ้าต้องการ

	 ทาสีส่วนที่ระบายสี ดงรูป 

	 	 จะต้องทาสีคิดเป็นพื้นที่   ตารางฟุต

13 ฟุต

8 ฟุต

6 ฟุต

 6.	 ชายคนหนึ่งขับรถออกจากจุด A ไปทางทิศตะวันออกถึงอำ�เภอ B แล้วเดินทางต่อไปทางทิศใต้ของ 

	 อำ�เภอ B ถึงอำ�เภอ C เป็นระยะทาง 12 กิโลเมตร จากอำ�เภอ C เดินทางต่อไปทางทิศตะวันตกถึง 

	 อำ�เภอ D เป็นระยะทาง 35 กิโลเมตร เมื่อวัดระยะทางตรงจากอำ�เภอ A ถึงอำ�เภอ D จะได้ระยะทาง  

	 13 กิโลเมตร

		  AB ยาว   กิโลเมตร

 7.	 บันไดอันหนึ่งยาว  15 ฟุต ว างพาดอยู่บนยอดกำ�แพงพอดี ช ่างทาสีคนหนึ่งเดินขึ้นไปตามบันได 

	 เป็นระยะทาง 5 ฟุต ทำ�ให้เขาอยู่สูงจากพื้นดิน 4 ฟุต

	 	 ฐานของกำ�แพงอยู่ห่างจากโคนบันได  ฟุต 

ตอนที่ 3		 แสดงวิธีทำ� (5 คะแนน)

90 ฟุต

52 ฟุต

28

หอส่งสัญญาณคลื่นวิทยุสูง 100 ฟุต ถาใช้ลวดขึงตรงจุดที่ความสูงจากพื้นดิน 90 ฟตุ และให้ปลายลวด

อีกด้านหนึ่งอยู่ห่างจากฐานของหอส่งสัญญาณ 52 ฟตุ ลวดที่ใช้จะยาวกี่ฟุต (ตอบเป็นจำ�นวนเต็ม)	

		     

		

		

		

		

		

		

		

	  	

		

		

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



หน่วยการเรียนรู้ที่  

จำ�นวนจริงจำ�นวนจริง

	 จำ�นวนตรรกยะ เป็นจำ�นวนที่สามารถเขียนแทนในรูปของทศนิยมไม่รู้จบแบบซ้ําหรือในรูป             

ของเศษส่วนที่ทั้งตัวเศษและตัวส่วนเป็นจำ�นวนเต็มและตัวส่วนไม่เท่ากับศูนย์

 1.	  จำนวนตรรกยะ

		  จำ�นวนตรรกยะ เป็นจำ�นวนที่สามารถเขียนให้อยู่ในรูป ab  

		  โดยที่ a และ b เป็นจำ�นวนเต็ม และ b ≠ 0

ตัวชี้วัดปลายทาง

ค 1.1 ม.2/2

29

	 นักเรียนพิจารณาการเขียนเศษส่วนในรูปทศนิยมซํ้าต่อไปนี้

			   4
5

		  =		  0.80...			  หรือ	 0.80
•	

	 อ่านว่า		 ศูนย์จุดแปดศูนย์ศูนย์ซํ้า

			   35
100	 =		  0.350...		  หรือ	 0.350

•
		  อ่านว่า		 ศูนย์จุดสามห้าศูนย์ศูนย์ซํ้า

			   1
3

		  =		  0.333...		  หรือ	 0.3 
•			

อ่านว่า		 ศูนย์จุดสามสามซํ้า

			   42
99		 =		  0.424242...	 หรือ	 0.4 

•	
2
•		

อ่านว่า		 ศูนย์จุดสี่สองสี่สองซํ้า

	 สามารถเขียนทศนิยมในรูปเศษส่วนได้ 

	 เช่น 	 0.7			  =		  7
10   

			   0.27 		  = 		 27
100  

			   0.375 		  =		  375
1,000                                 

			   -3.27 		  =		  - 327
100   

			   -0.025 	 	= 		 - 25
1,000  

	 การเปลี่ยนเศษส่วนให้อยู่ในรูปทศนิยมและการเปลี่ยนทศนิยมให้อยู่ในรูปเศษส่วน นักเรียน                

ได้เรียนรู้มาแล้ว จึงขออธิบายการเปลี่ยนทศนิยมซ้ําที่ไม่ใช่ทศนิยมซ้ําศูนย์ให้อยู่ในรูปเศษส่วน ดังตัวอย่าง

ต่อไปนี้

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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ตัวอย่างที่ 1 เขียน 0.7 
•
  ให้อยู่ในรูปเศษส่วน

	 วิธีทำ�	 	 ให้					     N	 =	 0.7 
•

				    จะได	้				    N	 =	 0.777...		  1

				    นำ� 10 คูณจำ�นวนทั้งสองขา้งของสมการ 1

				    จะได	้			      10N	 =	 7.777...		  2

				    2  - 1 ;		    10N - N	 =	 7.777... - 0.777...

								             9N	 =	 7

									         N	 =	 7
9

				    ดังนั้น 0.7 
•
  =  7

9

ตัวอย่างที่ 2				    เขียน 0.83 
•
  ให้อยู่ในรูปเศษส่วน

		  วิธีทำ�			   ให้									         N	 =		  0.83 
•

						      จะได	้							        N	 =		  0.8333...		  1

						      นำ� 10 คูณจำ�นวนทั้งสองขา้งของสมการ 1

						      จะได	้					       	 10N	 =		  8.333...			  2

						      นำ� 100 คูณจำ�นวนทั้งสองขา้งของสมการ 1 	

						      จะได	้				         100N	 =		  83.333...		  3

						      3  - 2 ;         100N - 10N	 =		  83.333... - 8.333...

													                  90N	 =		  75	

															               N	 =		  75
90	 	

															               N	 =		  5
6

			 

						      ดังนั้น 0.83 
•
   =  5

6
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ตัวอย่างที่ 3 เขียน 0.64 5
• 
21 

•  
ให้อยู่ในรูปเศษส่วน

		  วิธีทำ�			   ให้									         N	 =	 0.645
• 
21 

•

						      จะได	้							        N	 =	 0.64521521521...			  1

						      นำ� 100 คูณจำ�นวนทั้งสองขา้งของสมการ 1

						      จะได	้					         100N	 =	 64.521521521...			   2

						      นำ� 100,000 คูณจำ�นวนทั้งสองข้างของสมการ 1

						      จะได	้			      100,000N	 =	 64,521.521521521...		 3

		   	    			   3  - 2 ; 100,000N - 100N	 =	 64,521.521521521... - 64.521521521...

											               99,900N	 =	 64,457	

															               N	 =	 64,457
99,900

	 	

						      ดังนั้น 0.64 5
• 
21 

•
	 =  64,457

99,900
	 	

		  การเปลี่ยนทศนิยมซ้ําให้อยู่ในรูปเศษส่วน

		  0.7 
•
		  =	  7 - 0

9 	  

 				    =	 7
9

		  0.83	  
•
	  =	  83 - 8

90 	  

 				    =  75
90 	

				    =  	56

		  0.645 
• 
21 

•
	 =	 64,521 - 64

99,900 	  	

				    =  64,457
99,900 	

		  จะพบว่า	 ตัวเศษ คือ จำ�นวนที่อยู่หลังจุดทศนิยมลบด้วยจำ�นวนที่ไม่ใช่ทศนิยมซํ้า

				    ตัวส่วน คือ 9 (มีจำ�นวนเทา่กับจำ�นวนเลขโดดที่ซํ้า) ตามด้วย

				       		       0 (มีจำ�นวนเทา่กับจำ�นวนเลขโดดที่ไม่ซํ้า)

ข้อสังเกต
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ตัวอย่าง

ตัวเศษ
-	 จำ�นวนที่อยู่หลังจุดทศนิยม
-	 จำ�นวนที่ไม่ใช่ทศนิยมซํ้า

ตัวส่วน
-	 9 มีจำ�นวนเท่ากับจำ�นวนเลขโดด
	 ที่ซ้ํา (3 ตัว)
-	 0 มีจำ�นวนเท่ากับจำ�นวนเลขโดด
	 ที่ไม่ซํ้า (2 ตัว)

แบบฝึกหัดที่ 1
เขียนทศนิยมซํ้าต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปเศษส่วน

เขียน 0.246 
• 
87 

•
 ให้อยู่ในรูปเศษส่วน

			   0.246 
• 
87 

•
		  =	 24,687 - 24

99,900

						      =	 24,663
99,900

						      =	 8,221
33,300 

			   ดังนั้น 0.246 
• 
87 

•
  = 8,221

33,300

1.		 0.75 
•
		

2.		 0.65 
•
		

3.		 1.0 
• 
8 
•
		

4.		 -0.345 
•
	

5.		 -0.15 
•
	

6.	  	0.92 
•
  5 
•
	

7.		 43.374 
•
	    

8.		 3.2 
•
 01 

•
	

9.		 53.249 
• 
32 

•
	  	

	 -18.86 
•
 04 

•
	 10.	
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แบบฝึกหัดที่ 2

 2.	   จำนวนอตรรกยะ

		  จำ�นวนท่ีไม่ใช่จำ�นวนตรรกยะ เรียกว่า จำ�นวนอตรรกยะ เช่น π มีค่าประมาณ 22
7  หรือ  

ประมาณ 3.1415926...

		  นักเรียนไม่อาจแทนค่า π ด้วยทศนิยมซ้ําหรือเศษส่วนได้ แต่สามารถหาจุดหรือค่าของ π  
บนเสน้จำ�นวนได ้ถา้กำ�หนดวงกลมท่ีมเีสน้ผ่านศนูยก์ลางยาว 1 หนว่ย นกัเรียนวดัความยาวของเสน้รอบรูป
วงกลมนี้บนเส้นจำ�นวนได้ โดยกลิ้งวงกลมบนเส้นจำ�นวน ดังรูป

π  =  
ความยาวของเส้นรอบรูปวงกลม

ความยาวของเส้นผา่นศูนย์กลางของวงกลม

-8	 -7	 -6	 -5	 -4	 -3	 -2	 -1	 0	 1	 2	 3	 4	 5	 6

1

		  ความยาวของเส้นรอบรูปวงกลมท่ีมีเส้นผ่านศูนย์กลางยาว 1 หน่วย บนเส้นจำ�นวนนี้เป็นค่า π  

ที่มีค่าประมาณ 22
7  หรือประมาณ 3.142

  1.	 4 เป็นจำ�นวน  เพราะ 

	

  2.	 -5 เป็นจำ�นวน  เพราะ 

	

  3.	 0.028 
•
 เป็นจำ�นวน  เพราะ 

	

  4.	 -8
2 เป็นจำ�นวน  เพราะ 

	

  5.	 -92 เป็นจำ�นวน  เพราะ 

	

พิจารณาว่าจำ�นวนที่กำ�หนดให้ต่อไปนี้เป็นจำ�นวนตรรกยะหรือจำ�นวนอตรรกยะ พร้อมให้เหตุผล

		  จำ�นวนอตรรกยะ เป็นจำ�นวนที่ไม่สามารถเขียนแทนด้วยทศนิยมซํ้าหรือไม่สามารถเขียนให้ 

		  อยู่ในรูป a
b  โดยที่ a และ b เป็นจำ�นวนเต็ม และ b ≠ 0
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 3.	   รากที่่�สอง

		  ถ้า a เป็นจำ�นวนจริงบวก รากที่สองของ a มีสองราก คือ

		  รากที่สองที่เป็นจำ�นวนบวกของ a	  ซึ่งแทนด้วยสัญลักษณ์  √a
		  รากที่สองที่เป็นจำ�นวนลบของ   a  ซึ่งแทนด้วยสัญลักษณ์  -√a

	 จากบทนิยาม 	จะได้ (√a)2 = a และ (-√a)2 = a

	 จากบทนิยาม 	สามารถเขียนแทนรากที่สองของ 49 ด้วย √49 และ -√49

	 จะได้	 √49		 =	 √7 × 7	  =  √7 × √7  		  =  	 (√7)2  	  =  	 7

			   -√49	 =	 -√7 × 7	  =  -(√7 × √7)  	=  	-(√7)2 	  =  	-7

		  ให้ a แทนจำ�นวนจริงบวกใด ๆ หรือศูนย์

		  รากที่สองของ a คือ จำ�นวนจริงที่ยกกำ�ลังสองแล้วได้ a

	 นักเรียนพิจารณาตัวอย่างต่อไปนี้

	 1.	 12 = 1 และ (-1)2 = 1

	 โดย	  1		 เป็นรากที่สองที่เป็นบวกของ 1

	 และ	 -1		 เป็นรากที่สองที่เป็นลบของ 1

	 รากที่สองของ 1 คือ 1 และ -1

	 2.	 52 = 25 และ (-5)2 = 25

	 โดย	  5	 เป็นรากที่สองที่เป็นบวกของ 25

	 และ	-5	 เป็นรากที่สองที่เป็นลบของ 25

	 รากที่สองของ 25 คือ 5 และ -5

	 4.	 (0.2)2 = 0.04 และ (-0.2)2 = 0.04

	 โดย	 0.2			  เป็นรากที่สองที่เป็นบวกของ  0.04

	 และ	 -0.2		  เป็นรากที่สองที่เป็นลบของ 0.04

	 รากที่สองของ 0.04 คือ 0.2 และ -0.2

	 3.	 ( 1
3 )2

 = 19  และ (- 1
3 )2

 = 19 

	 โดย	  13 		 เป็นรากที่สองที่เป็นบวกของ 19
	 และ	 -1

3 		เป็นรากที่สองที่เป็นลบของ 19
	 รากที่สองของ 1

9  คือ 1
3  และ -1

3
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ตัวอย่างที่ 1 หารากที่สองของ  	 1)  400		   2)  0.0169		  3)  9
16

	 วิธีทำ�		  1)	 400  =  20 × 20

					     รากที่สองของ 400 คือ  

					     √400	 =	 √20 × 20	

							       =	 √20 × √20 	

							       =	 (√20)2

							       =	 20

					     ดังนั้น รากที่สองของ 400 คือ 20 และ -20

				    2)	 0.0169  =  0.13 × 0.13

					     รากที่สองของ 0.0169   คือ	

					     √0.0169	 =	 √0.13 × 0.13		

							       =	 √0.13 × √0.13 

							       =	 (√0.13)2

							       =	 0.13

 และ	 -√400	 = 	 -√20 × 20

			   = 	 -(√20 × √20)

			   =	 -(√20)2

			   =	 -20

					   

					     และ	  -√0.0169	 =	 -√0.13 × 0.13	

									         =	 -(√0.13 × √0.13) 

									         =	 -(√0.13)2

									         =	 -0.13

					     ดังนั้น รากที่สองของ 0.0169 คือ 0.13 และ -0.13	

√ab = √a × √b

				    3)	 9
16   =  3 × 3

4 × 4

					     รากที่สองของ 9
16 คือ  

					     9
16     	=   	 3 × 3

4 × 4     

							       =   	 3
4  × 3

4  

							       =    	( 3
4 )2

							       =	 3
4

								      

และ	 - 9
16     =    -( 3 × 3

4 × 4 )
		       =    -( 3

4  × 3
4 ) 

	            =    -( 3
4 )2

  		       =    -3
4

					     ดังนั้น รากที่สองของ 9
16 คือ 34  และ -3

4		

		  การแยกตัวประกอบของจำ�นวนใด เป็นการเขียนจำ�นวนนั้นในรูปการคูณของจำ�นวนเฉพาะ 

เช่น 36 = 2 × 2 × 3 × 3 สามารถนำ�ความรู้เรื่องการแยกตัวประกอบมาใช้หารากที่สองของจำ�นวน

ได้ดังตัวอย่างต่อไปนี้
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ตัวอย่างที่ 2				    หารากที่สองของ 900

2 	 900
2 	 450
3 	 225
  3 	  75
  5 	  25
	 	  5	

ตัวอย่างที่ 3 หารากที่สองของ	 1)   17		    2)   0.5		       3)   34

	 วิธีทำ�		  1)	 เนื่องจาก ไม่มีจำ�นวนเต็มหรือจำ�นวนตรรกยะใดที่ยกกำ�ลังสองแล้วได้เท่ากับ 17

					     ดังนั้น รากที่สองของ 17 คือ √17 และ -√17

				    2)	 เนื่องจาก ไม่มีทศนิยมซ้ําใดที่ยกกำ�ลังสองแล้วได้เท่ากับ 0.5

					     ดังนั้น รากที่สองของ 0.5 คือ √0.5 และ -√0.5

				    3)	 เนื่องจาก ไม่มีเศษส่วนหรือจำ�นวนตรรกยะใดที่ยกกำ�ลังสองแล้วได้เท่ากับ 34
					     ดังนั้น รากที่สองของ 34  คือ 3

4  และ - 3
4 	

ข้อสังเกต

รากที่สองของจำ�นวนเฉพาะ จะเป็นจำ�นวนอตรรกยะ

เช่น √2, √3, √5, √7, √11, √13, √17, √19, √23, √29

		  วิธีทำ�			  900	 =	 2 × 2 × 3 × 3 × 5 × 5

							       =	 2 × 3 × 5 × 2 × 3 × 5

							       =	 30 × 30

					     รากที่สองของ 900 คือ	

					     √900 	 = 	 √30 × 30	

							       =	 √30 × √30 

							       =	 (√30)2

							       =	 30

	 จำ�นวนบางจำ�นวนไม่สามารถหาจำ�นวนตรรกยะที่ยกกำ�ลังสองแล้วได้เท่ากับจำ�นวนท่ีนำ�มาหา               

รากที่สอง ดังตัวอย่างต่อไปนี้

และ	 	-√900	 =	 -√30 × 30

			    		  =	 -(√30 × √30)					   

				     	 =	 -(√30)2							    

				     	 =	 -30
					     ดังนั้น รากที่สองของ 900 คือ 30 และ -30
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		  พิจารณาความสัมพันธ์ระหว่างความยาวของด้านสามด้านของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 

โดยท่ีมีด้านประกอบมุมฉาก คือ AB และ BC ยาวด้านละ 1 หน่วย และด้านตรงข้ามมุมฉาก คือ AC                      

ยาว m หน่วย

	 จากทฤษฎีบทของพีทาโกรัส จะได้

		  AC2	 =	 AB2 + BC2

		  m2	 =	 12 + 12

		  m × m	 =	 2	 ตารางหน่วย

	 พืน้ท่ีของรูปสีเ่หลีย่มจัตรัุสบนดา้น AC เท่ากบั 

m × m ซึ่งเท่ากับ 2 ตารางหน่วย

นักเรียนสามารถหาความยาวของ AC ได้โดยการวัดความยาวบนเส้นจำ�นวนได้ ดังรูป

		  จากรูป ให้ △ABC บนเส้นจำ�นวน มี AB ยาว 1 หน่วย ใช้ A เป็นจุดศูนย์กลางกางวงเวียน 

รัศมี AC ยาว m หน่วย เขียนส่วนโค้งตัดเส้นจำ�นวนที่จุด D 

			   จะได้		  AD		 =	 AC

			   ดังนั้น		  AD		 =	 m 	 หน่วย

		  เมื่อวัดความยาวของ AD จะพบว่า มีคา่ประมาณ 1.41 หน่วย

-1		  0	 1	                            2                  3 	
A B

C

D

m หน่วย

1 หน่วย

1 หน่วย 1.4   1.5

แต่ถ้าขยายเส้นจำ�นวนให้มี         
 หน่วยที่ละเอียดขึ้น จะพบว่า จุด D 

อยู่ระหว่าง 1.4 และ 1.5 หน่วย

A B

m หน่วย
1 หน่วย

1 หน่วย

C
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		  m แทนความยาวของ AD โดยที่ m2 = 2

		  พิจารณาค่า m ที่เป็นไปได้

				    ถ้า 		 m 		 = 	 1.41			   จะได้ 		  m2 	 = 	 1.9881

				    ถ้า 		 m 		 = 	 1.42			   จะได้ 		  m2 	 = 	 2.0164

				    แต่ 		 m2 		 = 	 2			   ดังนั้น 		 1.41  <  m  <  1.42

		  ถ้าสมมุติค่า m ที่อยู่ระหว่าง 1.41 และ 1.42 ไปเรื่อย ๆ เพื่อให้ได้ m2 = 2 โดยใช้เครื่องคำ�นวณ

หรือวิธีใด ๆ ก็ตาม จะพบว่า ค่า m ตัวต่อไปเป็นทศนิยมในตำ�แหน่งที่ 3 และสามารถหาในลักษณะ 

เดียวกันนี้ต่อไปได้ จะได้ทศนิยมคา่ของ m ไม่สิ้นสุด ดังนี้

				    1.414213562373095048801688724209...

		  ทศนยิมขา้งตน้นีไ้มส่ามารถเขยีนแทนไดด้ว้ยเศษสว่น จึงไมส่ามารถหาจำ�นวนท่ีแทนคา่ m ไดด้ว้ย

เศษส่วนใด ๆ จึงจำ�เป็นต้องสร้างจำ�นวนชนิดใหม่ขึ้นมาเพื่อใช้แทน m โดยใช้สัญลักษณ์ √  

 0			   1	 2

A D

1.4     1.5

m2 = m × m

			   m2 	  = 	 2

	               m 	  =	 √2 

		  แต่    m	 เป็นความยาวของด้าน

				    ของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

				    ต้องเป็นจำ�นวนบวกเสมอ

		  ดังนั้น  m = √2  หน่วย

		    √2   อ่านว่า รากที่สองที่เป็นบวกของ 2 ใช้แทนจำ�นวนบวกที่ยกกำ�ลังสองแล้วได้ 2

					     เขียนแทนด้วย		 (√2 )2	 =	 2

		  -√2   อ่านว่า รากที่สองที่เป็นลบของ 2 ใช้แทนจำ�นวนลบที่ยกกำ�ลังสองแล้วได้ 2

					     เขียนแทนด้วย		 (-√2 )2	=	 2

C

√2 
หน่วย

A B

1 หน่วย

1 หน่วย
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		    สามารถหาความยาวของ √3 และ √5 บนเส้นจำ�นวนได้เช่นเดียวกับ √2 ดังรูป

	 จำนวนตรรกยะและจำนวนอตรรกยะรวมเรีียกว่่า จำนวนจริิง
	 เขีียนแผนผัังแสดงจำนวนจริิงได้้ ดัังนี้้�

จำนวนเต็็มบวก
(Positive
Integer)

จำนวนเต็็มลบ
(Negative 
Integer)

ศููนย์์
(Zero)

จำนวนจริิง
(Real Number)

สื่อ QR CODE

จำ�นวนจริง

จำนวนตรรกยะ
(Rational Number)

จำนวนอตรรกยะ
(Irrational Number)

จำนวนเต็็ม
(Integer)

จำนวนตรรกยะที่่�ไม่่ใช่่จำนวนเต็็ม

		  -√2  สามารถหาความยาวบนเส้นจำ�นวนได้เช่นเดียวกับ √2

2

-3              -2	               -1              0	        1	                  2                3
2

3

5

1

1

11

5

32

1

-2              -1                  0	                 1	                 2
22

2

2 2

-√2 

1 1
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	 ในการหารากท่ีสองของจำ�นวนจริงท่ีไม่สามารถหาจำ�นวนตรรกยะที่ยกกำ�ลังสองแล้วได้เท่ากับ   

จำ�นวนที่นำ�มาหารากที่สองนั้น สามารถหาค่ารากท่ีสองโดยการประมาณ การเปิดตาราง หรือการใช้               

เครื่องคำ�นวณ ดังตัวอย่างต่อไปนี้

ตัวอย่างที่ 4 หารากที่สองที่เป็นจำ�นวนบวกของ 17 โดยการประมาณ 
(ตอบเป็นทศนิยมสองตำ�แหน่ง)

	 วิธีทำ�	 	 รากที่สองที่เป็นบวกของ 17 คือ √17

				    จะได้      (√17)2 = 17

				    เนื่องจาก	     42 = 16 และ 52 = 25

				    ดังนั้น	      4   <   √17   <   5

				    ประมาณ √17 เป็นทศนิยมหนึ่งตำ�แหน่ง

				    จะได้	 (4.1)2	 =	 16.81

						      (4.2)2	 =	 17.64

						      (4.3)2	 =	 18.49

				    ดังนั้น	    4.1   <   √17   <   4.2

				    ประมาณ √17 เป็นทศนิยมสองตำ�แหน่ง

				    ซึ่งอยู่ระหวา่ง 4.1 กับ 4.2

				    จะได้	 (4.11)2	 =	 16.8921

						      (4.12)2	 =	 16.9744

						      (4.13)2	 =	 17.0569

				    ดังนั้น  √17 อยู่ระหว่าง 4.12 กับ 4.13

				    พิจารณา 	   17 - 16.9744	 =	 0.0256

						        17.0569 - 17	 =	 0.0569

						        0.0256   <   0.0569

				    แสดงวา่ √17 อยู่ใกล้ 4.12 มากกว่า 4.13

				    ดังนั้น  √17 ≈ 4.12		

	 จากตัวอย่างที่ 4 จะเห็นว่า การหารากท่ีสองโดยการประมาณต้องทำ�หลายขั้นตอน ใช้เวลามาก               

ซ่ึงมีวิธีการหารากที่สองที่สะดวกและรวดเร็วกว่าการประมาณ คือ การเปิดตาราง และการใช้เคร่ืองคำ�นวณ          

ดังตัวอย่างต่อไปนี้
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	 การหารากที่สองจากตารางรากที่สอง

	 นักคณิตศาสตร์ได้สร้างตารางสำ�เ ร็จรูปแสดงรากท่ีสองที่ เป็นบวกของจำ�นวนเต็มบวก  

เพื่อความสะดวกและรวดเร็วในการนำ�ไปใช้หารากที่สองของจำ�นวนเต็มบวกตั้งแต่ 1 ถึง 100 ในรูปของ n 

สำ�หรับหาคา่โดยประมาณของ √n และ n2 ตามตารางที่กำ�หนดไว้ในภาคผนวกท้ายเล่ม

	 เมื่อค่าของ √n ไม่เป็นจำ�นวนเต็ม คา่ที่แสดง √n จะเป็นค่าประมาณของจำ�นวนตรรกยะ

ตัวอย่างที่ 1 หารากที่สองของ 	 1)  196			   2)  361			   3)  13

		   วิธีทำ�		 1)	 จากตาราง n2 = 196 จะมีคา่ n = 14

					     ดังนั้น รากที่สองของ 196 คือ 14 และ -14

				    2)	 จากตาราง n2 = 361 จะมีคา่ n = 19

					     ดังนั้น รากที่สองของ 361 คือ 19 และ -19

				    3)	 จากตาราง n = 13 จะมีคา่ √n = 3.606

					     ดังนั้น รากที่สองของ 13 คือ 3.606 และ -3.606

ตัวอย่างที่ 2 หาค่าประมาณของ √29,160

	 การหารากที่สองโดยใช้เครื่องคำ�นวณ

	 การหารากที่สองโดยใช้เครื่องคำ�นวณเป็นวิธีการหารากที่สองที่สามารถใช้ได้กับทุกจำ�นวนจริงบวก 

และสามารถหาเป็นทศนิยมได้หลายตำ�แหน่ง และสะดวกกว่าการหารากท่ีสองโดยการประมาณและ               

การเปิดตาราง

	 การหารากที่สองโดยใช้เคร่ืองคำ�นวณเป็นวิธีท่ีสะดวกและรวดเร็ว แต่ทั้งนี้เคร่ืองคำ�นวณมี                

หลากหลายชนิด แต่ละชนิดอาจมีวิธีใช้แตกต่างกัน ผู้ใช้เองจึงต้องศึกษาคู่มือการใช้งานของเคร่ืองคำ�นวณ

เครื่องนั้น ๆ ก่อนนำ�ไปใช้คำ�นวณ

		   วิธีทำ�		  29,160	 =	 2 × 2 × 2 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 5

							       =	 2 × 3 × 3 × 3 × 2 × 3 × 3 × 3 × 2 × 5

							       =	 54 × 54 × 10

				         √29,160	 =	 √54 × 54 × 10

							       =	 √54 × √54 × √10

							       =	 (√54)2 × √10

							       =	 54√10

							       ≈	 54 × 3.162 	 (√10 ≈ 3.162)

							       ≈	 170.748

					     ดังนั้น  √29,160  ≈  170.748
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แบบฝึกหัดที่ 3

	 ตัวอย่าง 	 รากที่สองของ 9 คือ 	 √9  และ  -√9 

													             √9 = 3  และ  -√9 = -3

	 1)	 รากที่สองของ 81 คือ 	 √81  และ  -√81

									         √81  =   และ   -√81 =  

	 2)	 รากที่สองของ 64 คือ		

									       

	 3)	 รากที่สองของ 144 คือ	

									       

	 4)	 รากที่สองของ 169 คือ	

									       

	 5)	 รากที่สองของ 900 คือ	

									       

	 6)	 รากที่สองของ 1,600 คือ	

									       

	 7)	 รากที่สองของ 2,500 คือ	

									       

	 8)	 รากที่สองของ 3,481 คือ	

									       

2.	 เติมคำ�ตอบให้ถูกต้อง

	 1)	 √121		  =	 	 2)	 √196		  =	

	 3)	 -√225	 =	 	 4)	 -√256		 =	

	 5)	 -√289	 =	 	 6)	 -√361		 =	

	 7)	 √729		  =	 	 8)	 √900		  =	

	 9)	 √2,601	 =	 	 10)	 √16,900	 =	

1.	 เติมคำ�ตอบให้ถูกต้อง
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	 1)	 36	 	 2)	 40	   	 3)	 81     	 4)	 45		

	 5)	 98	 	 6)	 196	  	 7)	 324   	 8)	 3,364	

5.	 หารากที่สองของจำ�นวนต่อไปนี้โดยการแยกตัวประกอบ

	 1)	 324	

			 

			 

			 

			 

			 

			 

			 

			 

	 2)	 576  

			 

			 

			 

			 

			 

			 

			 

			 

3.	 หารากที่สองที่เป็นบวกของจำ�นวนต่อไปนี้

	 1)	 15	 	 2)	 18		  	 3)	 26	 		  4)	 121	 	

	 5)	 169	 	 6)	 625		 	 7)	 961	 		  8)	 1,000	

4.	 หารากที่สองที่เป็นลบของจำ�นวนต่อไปนี้
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	 3)	 8,836  	

				  

				  

				  

				  

				  

				  

				  

				  

	 4)	 40,401  	 	

				  

				  

				  

				  

				  

				  

				  

				  

	 5)	 65,025  	 	
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6.	 หาค่าของจำ�นวนต่อไปนี้ โดยเปิดตารางในภาคผนวกท้ายเล่ม

7.	 หาค่าประมาณของจำ�นวนต่อไปนี้
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	 1)	 √17	

	 2)	 √44  	

	 3)	 √80	

	 4)	 √92   	

	 5)	 √441	

	 6)	 √2,209	

	 7)	 √6,889	      

	 1)	 √720   	

			 

			   	

			 

			 

			 

			 

			 

			   	

			 

	 2)	 √3,132  	
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 4.	   รากที่่�สาม

		  ให้ a แทนจำ�นวนจริงใด ๆ
		  รากที่สามของ a คือ จำ�นวนที่ยกกำ�ลังสามแล้วได้ a
		  รากที่สามของ a เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ 3√a

		  จากบทนิยามจะได้  (3√a )3 =	 a

		  รากที่สามของ 8	 เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์  3√8
		  รากที่สามของ	-8	 เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์  3√-8

ตัวอย่างที่ 1 หารากที่สามของ 	 1)  216			   2)  -0.008			   3)  1
64

	 วิธีทำ�	 	 1)	 เนื่องจาก		 63 = 216			   ดังนั้น รากที่สามของ 216 คือ 6

				    2)	 เนื่องจาก		 (-0.2)3 = -0.008	 ดังนั้น รากที่สามของ -0.008 คือ -0.2

				    3)	 เนื่องจาก 	 (14 )3
 = 1

64 			   ดังนั้น รากที่สามของ 1
64  คือ 1

4

ตัวอย่างที่ 2 หาค่าของ 	 1)  3√-125 			   2)  3 8
27  

	 วิธีทำ�	 	 1)	 เนื่องจาก		 3√-125 	 = 	 3√(-5) × (-5) × (-5)

										          = 	 3√-5 × 3√-5 × 3√-5

										          = 	 (3√-5)3

										          = 	 -5

					     ดังนั้น   3√-125 = -5	

	 			   2)	 เนื่องจาก 	 3
8
27   	 = 	 3 

2 × 2 × 2 
3 × 3 × 3  	

										          = 	 3
2
3

 × 3 2
3

 × 3 2
3

		

										          = 	 3
2
3

3

										          = 	 2
3

					     ดังนั้น   3 8
27  = 23

n√ab  =  n√a × n√b  
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ข้อสังเกต

	 จากตัวอยา่งที่ 1-2 จะพบว่า รากที่สามของจำ�นวนจริงใด ๆ มีเพียงรากเดียว

ตัวอย่างที่ 3 หารากที่สามของ -9,261

	 การหารากที่สามของจำ�นวนจริงใด ๆ อาจทำ�ได้โดยการแยกตัวประกอบ แล้วเขียนให้อยู่ในรูป                  

ยกกำ�ลังสาม แล้วหารากที่สาม ดังตัวอยา่งต่อไปนี้

ตัวอย่างที่ 4 หารากที่สามของ  1,000
9,261

	 วิธีทำ�	 	 เนื่องจาก			  3√-9,261 	 = 	 3√(-3) × (-3) × (-3) × 7 × 7 × 7

											           = 	 3√(-3) × 7 × (-3) × 7 × (-3) × 7

											           = 	 3√(-3) × 7 × 3√(-3) × 7 × 3√(-3) × 7

											           = 	 3√-21 × 3√-21 × 3√-21

											           = 	 (3√-21)3

											           = 	 -21 

				    ดังนั้น  3√-9,261 = -21			

	 วิธีทำ�	 	 เนื่องจาก		           3 1,000 
9,261	 = 	 3

2 × 2 × 2 × 5 × 5 × 5 
3 × 3 × 3 × 7 × 7 × 7  	

											           = 	 3
2 × 5 × 2 × 5 × 2 × 5 
3 × 7 × 3 × 7 × 3 × 7  

											           = 	 3
2 × 5 
3 × 7  × 3 2 × 5 

3 × 7  × 3 2 × 5 
3 × 7   

											           = 	 3
10
21  × 3 10

21  × 3 10
21  

											           = 	 (3
10
21)3

											           = 	 10
21

				    ดังนั้น  3 1,000 
9,261 = 10

21		
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	 การหารากที่สามจากตารางรากที่สาม

	 นักเรียนสามารถประมาณการหารากที่สามของจำ�นวนเต็มบวกตั้งแต่ 1 ถึง 100  โดยวิธีเปิดตาราง

ได้เช่นเดียวกับการหารากท่ีสอง สำ�หรับหาค่าโดยประมาณของ 3√n และ n3 ซ่ึงมีตารางสำ�เร็จรูป                                

ที่กำ�หนดไว้ในภาคผนวกท้ายเล่ม เมื่อคา่ของ 3√n ไม่เป็นจำ�นวนเต็ม ค่าที่แสดง 3√n จะเป็นค่าประมาณของ

จำ�นวนตรรกยะ

ตัวอย่างที่ 1 หารากที่สามของ 	 1)  3,375  		    2)  13 			   3)  20 

	   วิธีทำ�			  1)	 จากตาราง  n3  =  3,375 จะมีค่า n = 15

						      ดังนั้น  3√3,375  =   15

	 				    2)	 จากตาราง   n  =  13  จะมีค่า 3√n = 2.351

						      ดังนั้น  3√13	 ≈  2.351

	 				    3)	 จากตาราง  n  =  20 จะมีค่า 3√n = 2.714

						      ดังนั้น  3√20  ≈  2.714

ตัวอย่างที่ 3 หาคา่ประมาณของ 3√14,580 

	 วิธีทำ�	 	 14,580	 =	 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 2 × 2 × 5
						      =	 9 × 9 × 9 × 20
			       3√14,580 	 =	 3√9 × 9 × 9 × 20
						      =	 3√9 × 3√9 × 3√9 × 3√20 
						      = 	 (3√9)3  × 3√20
						      ≈	 9 × 2.714		  (3√20 ≈ 2.714)	
						      ≈	 24.426
				    ดังนั้น  3√14,580 ≈ 24.426

ตัวอย่างที่ 2 หาคา่ประมาณของ 3√375 

	 วิธีทำ�	 	 375		 =	 5 × 5 × 5 × 3

				    3√375 	 =	 3√5 × 5 × 5 × 3

						      =	 3√5 × 3√5 × 3√5 × 3√3
						      = 	 (3√5)3  × 3√3
						      ≈	 5 × 1.442		  (3√3 ≈ 1.442)	

						      ≈	 7.21

				    ดังนั้น  3√375 ≈ 7.21
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 การหารากที่สามโดยใช้เครื่องคำ�นวณ

	 การหารากที่สามโดยใช้เคร่ืองคำ�นวณเป็นวิธีการหารากที่สามท่ีสามารถใช้ได้กับทุกจำ�นวนจริง           

และสามารถหาเป็นทศนิยมได้หลายตำ�แหน่ง และสะดวกกว่าการหารากที่สามโดยการเปิดตาราง

	 การหารากที่สามโดยใช้เคร่ืองคำ�นวณเป็นวิธีที่สะดวกและรวดเร็ว แต่ทั้งนี้เคร่ืองคำ�นวณมี                

หลากหลายชนิด แต่ละชนิดอาจมีวิธีใช้แตกต่างกัน ผู้ใช้เองจึีงต้องศึกษาคู่มือการใช้งานของเคร่ืองคำ�นวณ

เครื่องนั้น ๆ ก่อนนำ�ไปใช้คำ�นวณ

แบบฝึกหัดที่ 4

	 1)	 3√-343  	 =	

	 2)	 3√1,728 	 =	

	 3)	 3√27,000 	=	 	

	 4)	 3√-4,913 	= 	

	 5)	 3√13,824  	=	 	

	 6)	 3√12,167 	=	

2.	 หาค่าของจำ�นวนต่อไปนี้

1.	 หาค่าของจำ�นวนต่อไปนี้

	 1)	
3√-216
3√729

		 =	

					     =	

					     =	

					     =	

					     =	

					     =	
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



	 2)	
3√1,000
3√2,744

		 =	

					     =	

					     =	

					     =	

					     =	

	 3)	
3√-1,728
3√3,375

	 =	

					     =	

					     =	

					     =	

					     =	

3.	 หาค่าของจำ�นวนต่อไปนี้ โดยเปิดตารางในภาคผนวกท้ายเล่ม

	 1)	 ถา้ n3 = 493,039 แล้วค่าของ n เทา่กับเท่าใด

		

		

		

	 2)	 ถา้ n = 18 แล้ว 3√n + 3√144 เท่ากับเท่าใด
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



 5.	  การนำความรูู้�เกี่่�ยวกัับจำนวนจริิงไปใช้้ในการแก้้ปัญหา

ตัวอย่าง ต้นไม้ต้นหนึ่งถูกฟ้าผ่าขณะที่ฝนตกหักออกเป็นสองท่อน โดยท่อนแรกยาว 3 เมตร  
และอีกท่อนหนึ่งแตะพื้นดินโดยอยู่ห่างจากโคนต้น 9 เมตร ดังรูป อยากทราบว่า 
ก่อนถูกฟ้าผ่าต้นไม้ต้นนี้สูงกี่เมตร

									         เนื่องจาก △ABC มี AB̂C เป็นมุมฉาก
									         จากทฤษฎีบทพีทาโกรัส
					     จะได้			   AC2	 =	 AB2 + BC2

									         AC2	 =	 32 + 92

											           =	 9 + 81		
											           =	 90
									          AC	 =	 √90	
									          		  =	 3√10			 
											           ≈	 3 × 3.162		  (√10 ≈ 3.162)
											           ≈	 9.486
					     ความสูงของต้นไม	้  	 =	 AB + AC
										            	 ≈	 3 + 9.486 	
										            	 ≈	 12.486
					     ดังนั้น ก่อนถูกฟา้ผ่าต้นไม้ต้นนี้สูงประมาณ 12.486 เมตร

A

3 ม.

B C9 ม.

ให้	AB	 แทนความยาวของไม้ท่อนแรก

	 AC	 แทนความยาวของไม้อีกท่อนหนึ่ง

	 BC	 แทนระยะห่างระหว่างโคนต้นไม้กับ

				    ปลายต้นไม้ที่ล้ม

       วิธีทำ�

9 ม.

3 ม.

	 นักเรียนสามารถนำ�ความรู้เกี่ยวกับรากท่ีสองและรากท่ีสามไปประยุกต์ในการแก้ปัญหาต่าง ๆ เช่น 
การหาระยะทาง การหาพื้นท่ี โดยประยุกต์ใช้ร่วมกับความรู้เร่ืองอื่น ๆ เช่น ทฤษฎีบทพีทาโกรัส  
พื้นที่รูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก พื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม ปริมาตรของลูกบาศก์ ดังตัวอย่างต่อไปนี้
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สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดที่ 5
นักเรียนใช้ความรู้เกี่ยวกับจำ�นวนจริงในการแก้ปัญหาต่อไปนี้
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1.	 เส้นทแยงมุมของท่ีดินแปลงหนึ่งเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสยาว 80 วา ถ้าวายุต้องการสร้างร้ัวรอบ 

	 ที่ดินแปลงนี้ วายุจะต้องสร้างรั้วยาวกี่วา (ตอบเป็นทศนิยมสองตำ�แหน่ง)

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

	 	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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2.	 เสาธงต้นหนึ่งสูง 60 ฟุต ปักอยู่ตรงจุดกึ่งกลางบนที่ดินรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส ถ้าโยงลวดซ่ึงยาว  

	 61 ฟุต จากยอดเสาธงไปยังมุมหนึ่งของท่ีดิน และล้อมร้ัวรอบท่ีดินแปลงนี้ หาพื้นที่ของที่ดิน 

	 และความยาวของรั้วที่ล้อมรอบที่ดินแปลงนี้

 	

	

	

	

	

	

 	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

 	

	

	

	

	

 	

	

	

	

	

	

	

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



แบบฝึกหัดท้ายหน่วยการเรียนรู้ที่ 2

2.	 เขียนทศนยิมซ้ําต่อไปนีใ้หอ้ยู่ในรปูเศษส่วน

3.	 พิจารณาผลลัพธ์ต่อไปนี้ว่าเป็นจำ�นวนอตรรกยะหรือไม่ เพราะเหตุใด

4.	 เขียน ✓ ลงในข้อที่เป็นจำ�นวนตรรกยะ และเขียน ✗ ลงในข้อที่เป็นจำ�นวนอตรรกยะ

	 		   1)	 √7		  		   2)	 -π	 	 	   3)	 7
8			   		   4)	 0

	 		   5)	 1 + √2	 		   6)	  √1		  	   7)	 √20 - √3		 		   8)	 -0.25

	 		   9)	 0.57588	 		 10)	 √81		  	 11)	 32 + 43		  		 12)	 (-212)5

	 		 13)	 (9 × 7)-2	 		 14)	 -(-7)4		  	 15)	 (4 - 3)0
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	 1)	 5
20		  		  2)	 - 7

4 		

	 3)	 345
990		  		  4)	 -747

66 	

	 1)	 0.4 
• 
82 

•
	

	 2)	 15.3 
•
	2 
•
  - 2.7 

•
	

	 3)	 5.2 + 0.7 
•
		

	 4)	 (2.5 
• 
1 
•
 + 4.3 

• 
8 
• 
) - 6.7 

•
	

	 5)	 (12.67 ÷ 3.2 
•
) × 2.5 

•
	

	 6)	 2.8 
•
 5 
•
	 × ( 12

5  - 3)		

	 1)	 0.5 
•
 × 1

2 		

		

	 2)	 3.1 
• 
7 
• 
 - 0.4		

		

	 3)	 2√2 + 3√2		

		

1.	 เขียนเศษส่วนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปทศนิยม

	 4)	 2√2 × √3		

		

	 5)	 √28 × √32 		

		

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตอนที่ 1		  ระบายวงกลมตัวเลือกที่เป็นคำ�ตอบที่ถูกต้อง 1  2  3  หรือ 4   

			   (ข้อละ 1 คะแนน)

แบบทดสอบหนแบบทดสอบหน่่วยการเรวยการเรีียนรูยนรู้้ทท่่ีี  2  2
	 32 - 40	 ดีมาก
	 28 - 31	 ดี
  	24 - 27	 พอใช้
ตํา่กวา่ 24	 ควรปรบัปรุง

ฉันได้  คะแนน
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	 1.	 4
9  เขียนแทนด้วยทศนิยมได้ตามข้อใด

		  1 	 0.4									         2 	 0.4
•
		

		  3 	 0.4
• 
5 
•
									        4 	 0.0 

• 
4
•
	

	 2.	 263
999  เขียนแทนด้วยทศนิยมได้ตามข้อใด

		  1 	 0.263								        2 	 0.263
•
	

		  3 	 0.26
• 
3
•
								        4 	 0.2

• 
63

•

	 3.	 -1 5
27 เขียนแทนด้วยทศนิยมได้ตามข้อใด

		  1 	 -1.185								        2 	 -1.185
•
			 

		  3 	 -1.18
• 
5
•
								        4 	 -1.1 

• 
85

•

	 4.	 5.3
•
 1
•
 เขียนในรูปเศษส่วนได้ตามข้อใด

		  1 	 531
99									        2 	 5 31

90 			 

		  3 	 5 31
100 								        4 	 5 31

990
	 5.	 0.646464... ทำ�เป็นเศษส่วนได้ตามข้อใด

		  1 	 31
99

									       

		  2 	 64
99

		  3 	 64
90

									       

		  4 	 เป็นจำ�นวนอตรรกยะทำ�เป็นเศษส่วนไม่ได้

	 6.	 เศษส่วนในข้อใดเมื่อทำ�เป็นทศนิยมแล้วเป็นทศนิยมซ้ําศูนย์

		  1 	 1
3 									         2 	 2

3 				  

		  3 	 4
9 									         4 	 3

5
	 7.	 ข้อใดเป็นจำ�นวนอตรรกยะ

		  1 	 1
2 									         2 	 0.9

•

		  3 	 √13									         4 	 √4

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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	 9.	 ข้อใดไม่ถูกต้อง

		  1 	 จำ�นวนเต็มเป็นจำ�นวนตรรกยะ

		  2 	 จำ�นวนตรรกยะบางจำ�นวนเป็นจำ�นวนเต็ม

		  3 	 ผลคูณของจำ�นวนตรรกยะกับจำ�นวนตรรกยะ จะได้จำ�นวนอตรรกยะ

		  4 	 ผลบวกของจำ�นวนอตรรกยะและจำ�นวนตรรกยะ จะได้จำ�นวนอตรรกยะ

	10.	 ข้อใดเป็นเท็จ

		  1 	 0 เป็นจำ�นวนตรรกยะ					   

		  2 	 22
7  เป็นจำ�นวนอตรรกยะและจำ�นวนจริง

		  3 	 π เป็นจำ�นวนจริง					   

		  4 	 √(-3)3 = -3

	11.	 ข้อใดเป็นจำ�นวนตรรกยะ

		  1 	 √105								      

		  2 	 √(-2)3			 

		  3 	 176
56 									      

		  4 	 √3
4

	12.	 ข้อใดเป็นจำ�นวนอตรรกยะ

		  1 	 3√(-27) 	 							     

		  2 	 3√64 	 				  

		  3 	 22
7

									       

		  4 	 5.246722467...

	13.	  √2134 เท่ากับข้อใด

		  1 	 2131								        2 	 2132				  

		  3 	 2133								        4 	 2134

	 8.	 ข้อใดเป็นจำ�นวนอตรรกยะ

		  1 	 0.02									      

		  2 	 0.3
•
				  

		  3 	 √9									       

		  4 	 0.010120123...

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด
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	17.	 จำ�นวนใดเป็นรากที่สองของ 10.89

		  1 	 �3.3								      

		  2 	 �3.5				  

		  3 	 �5.3								      

		  4 	 �5.5

	18.	 -1.41 เป็นรากที่สองของจำ�นวนใด	

		  1 	 19,881								        2 	 -1.9881

		  3 	 1.9881								        4 	 141

	19.	 4√3 เป็นรากที่สองของจำ�นวนใด

		  1 	 12								      

		  2 	 34

		  3 	 43								      

		  4 	 48

	20.	 ค่าของ 7√180 เท่ากับข้อใด

		  1 	 42√2								        2 	 42√3

		  3 	 42√5								        4 	 42√7

	14.	 จำ�นวนในข้อใดไมเ่ป็นรากที่สองของ 784

		  1 	 28, -28								      

		  2 	 √28, -√28

		  3 	 √22 × 22 × 72							    

		  4 	 -√42 × (-7)2

	15.	 จำ�นวนใดเป็นรากที่สองของ 900

		  1 	 �50									        2 	 �40			

		  3 	 �30									        4 	 �20
	16.	 รากที่สองของ 15,129 เท่ากับข้อใด

		  1 	 �√123								        2 	 �123				  

		  3 	 -123								        4 	 123

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด

สงวนลิขสิทธิ์ บริษัท พัฒนาคุณภาพวิชาการ (พว.) จำากัด



ตอนที่ 3		  แสดงวิธีทำ� (ข้อละ 5 คะแนน)

1.	 หาผลลัพธ์ของ 
3√0.216

3√0.000027
 + 

3√4,913
3√1,000

	

	

	

	

	

	

	

	

ตอนที่ 2		  เติมคำ�ตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง (ข้อละ 1 คะแนน)

	 1.	 √1,372 	 	 มีค่าเท่ากับ 

	 2.	 3√-4,913  	มีค่าเท่ากับ 

	 3.	 0.04
•
2
•
		  เขียนในรูปเศษส่วนได้ 

	 4.	 ถ้า x = 9 แล้ว √x - 9
√x

 มีคา่เท่ากับ 

	 5.	 จำ�นวน  เป็นรากที่สองของ 20 

	 6.	 รากที่สองของ 729 คือ 

	 7.	 รากที่สองของ 2,025 คือ 

	 8.	 -10 √5 เป็นรากที่สองของจำ�นวน 

	 9.	 ค่าของ 10√14,175 คือ 

	10.	 ค่าของ 5 3√960 คือ 
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2.	 เคร่ืองบินโดยสารลำ�หนึ่งบินอยู่ เหนือหอบังคับ 

	 การบิน โดยบินอยู่สูงจากพื้นดิน 10 กิโลเมตร 

	 พี รัชชัยยืนอยู่บนพื้นดินและห่างจากหอบังคับ 

	 การบิน 8 กิโลเมตร เคร่ืองบินโดยสารลำ�นี้อยู่ห่าง 

	 จากจุดท่ีพี รัชชัยยืนอยู่กี่กิ โลเมตร (ตอบเป็น 

	 ทศนิยมหนึ่งตำ�แหน่ง เมื่อกำ�หนดให้ √41 ≈ 6.403)
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